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Zu jedem Punkt P € R, der nicht auf dem Oval O liegt, ordnen wir eine zentrale
Kollineation of mit dem Zentrum P, mit der Achse in der Polaren p des Punktes P
beziiglich des Ovals O zu, die den gegebenen Punkt A4 € 0, der nicht auf der Gera-
den pliegt,in den Punkt A’ = PA abbildet. Das Zentrum P, die Achse p, der Punkt A
und sein Bild A’ bestimmen die zentrale Kollineation *. Wir werden beweisen, dass
das Oval O in der Kollineation o invariant ist. Wirklich, sei B + A, A’ ein Punkt
des Ovals O, der nicht auf der Geraden p liegt und sei B’ = PB; dann ist AA’'BB’
ein in das Oval O eingeschriebenes Viereck und hat den Diagonalpunkt P. Dann
miissen die weiteren zwei Diagonalpunkte des Vierecks AA’BB’ auf der Geraden p
liegen, also die Geraden AB und A’B’ miissen sich auf der Achse p der Kollineation o*
schneiden. Der Punkt B’ ist dann das Bild des Punktes B in der Kollineation oF.
Wenn der Punkt Tein Durschnittspunkt der Geraden p mit dem Oval O ist, dann ist
d(T)=T

BUEKENHOUT [4] hat diesen Satz bewiesen: Ist R eine desarguessche Ebene und O
eine solche perspektive quadratische Menge in R, die keine Vereinigung von zwei
Geraden ist, dann ist R eine pappussche Ebene und O ein Kegelschnitt. Die quadra-
tische Menge Q ist eine Verallgemeinerung des Ovals und wir nennen sie perspektiv,
wenn fiir jeden Punkt aus R, der nicht der Menge Q gehort, eine solche perspektive
Kollineation existiert, die die Menge Q invariant ldsst.

Aus diesem Satz folgt

Satz 9. Sei R eine desarguessche Ebene und sei O ein Oval der Ebene R; ist die
Quasipolare jedes Punktes, der nicht auf dem Oval O liegt, eine Gerade, dann ist
die Ebene R eine pappussche Ebene und das Oval O ist ein Kegelschnitt.

Der Beweis folgt daraus, dass die Abbildungen ¢ perspektive Kollineationen
sind und dass sie das Oval invariant lassen.

Bemerkung. Da jede endliche desarguessche Ebene eine pappussche Ebene ist
und da jedes Oval in einer solchen Ebene ein Kegelschnitt ist, gibt der Satz 9 nur
fiir unendliche Ebenen ein neues Ergebnis.
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