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Casopis pro p&stovini matematiky, ro&. 102 (1977), Praha

STRUCNE CHARAKTERISTIKY CLANKU OTISTENYCH V TOMTO CiSLE
V CIZIM JAZYKU

IvaN CHAJDA, Pferov, BOHDAN ZELINKA, Liberec: Permutable tolerances. (Permutovatelné
tolerance.)

Korhpatibilni tolerance na algebie je definovana analogicky jako kongruence, pouze je vyne-
chan poZadavek transitivnosti. V ¢lanku se studuji kompatibilni tolerance na algebrach, které jsou
permutovatelné vzhledem k soudinu bindrnich relaci.

MILAN MEDVED, Bratislava: On a class of nonlinear evasion games. (O jednej triede nelinear-
nej hry vyhybania sa.)

V ¢&lanku je dokdzand existencia stratégie vyhybania sa pre diferencidlnu hru opisanid systémom
diferencidlnych rovnic z(™ + 4,z "V 4 4 4, _ 2"+ Az = f(u0) + pg(z,2, ..., 2"V, ),
kdezeR™, f: RP X R? - R", A;, i = 1,2,...,n st konStantné matice, pre p € R! dostatodne
malé.

WerADYSLAW WILCZYNsKI, L6dZ: Remark on the theorem of Egoroff. (Pozndmka k Jegorovové
vété.)

Autor dokazuje vétu, kterd je v jistém smyslu zostfenim Jegorovovy véty. Podobné zostieni
Luzinovy véty bylo publikovdno v tomto &asopise 96 (1971), 225—228, v €lanku I. Vrkode:
,,Remark about the relation between measurable and continuous functions*‘.

BOHDAN ZELINKA, Liberec: 4 remark on isotopies of digraphs and permutation matrices.
(Poznédmka o isotopiich orientovanych grafti a o maticich permutaci.)

Jsou-li G, G’ orientované grafy, pak isotopie G na G’ je uspofadana dvojice {fy, f5) bijekc
mnoziny vrcholi G na mnozZinu vrcholi G’ s touto vlastnosti: pro kazdé dva vrcholy u,v z G
je existence hrany f,(u) f,(v) v G’ ekvivalentni s existenci hrany uv v G. V ¢&lanku jsoil ukdzany
aplikace matic permutaci pti zkoumadni isotopii orientovanych grafu.

MIROSLAV Sova, Praha: On Hadamard’s concepts of correctness. (O Hadamardovych pojmech
korektnosti.)

Clanek je vénovan studiu pojmu korektnosti linearnich diferencialnich rovnic v Banachovych
prostorech, tj. rovnic typu u(™(1) + A,u" " V() + ... + A4, u(t) = 0, kde A,, A4,, ..., A, jsou
(obecné& neohrani¢ené) operatory z Banachova prostoru do sebe. Je zaveden zeslabeny pojem
korektnosti, ktery je porovnan s obvyklou definici.

V. SATHYABHAMA, Waterloo: Generalized LC-identity on G D-groupoids. (Zobecnéna LC-identita
na GD-grupoidech.) . ;

Autor vySetfuje funkciondlni rovnici 4,(4,(x, A5(x, »)), 2) = Ay(x, As(x, Ag(y, 2))), ktera je
zobecnénim tzv. LC-identity (x.(x.y)).z= x.(x.(y.z)) na lupé. Naléz4 feSeni zobecn&né
LC-identity na GD-grupoidech, pfitemz GD-grupoidem rozumi &tvefici (Gy, G,, G; A), kde 4:
Gy X G,—> G a rovnice A(a, y) = ¢, A(x, b) = ¢ pro x, y jsou feSitelné. V zavéru &lédnku autor
aplikuje dosaZeny vysledek na kvazigrupy definované na stejné mnozing.
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STEFAN SCHWABIK, Praha: Note on Volterra-Stieltjes integral equations. (Poznédmka k Volterro-
vym-Stieltjesovym integralnim rovnicim.)

Podminka regularity matice I — (K(t,1) — K(t,1—)) pro kazdé ¢ € (0,1) je nutna a staci
k tomu, aby Volterrova-Stieltjesova integrdlni rovnice x(r) — j'? d [K(t, 5)] x(s) = f(2), t€
€ [0, 1] méla jediné feseni pro kazdé f € BV,. Pro rovnice splitujici podminku regularity je déna
rezolventni formule.

JarRoMIR DUDA, Brno, IVAN CHAJDA, Pierov: Ideals of binary relational systems. (Idedly binar-
nich rela¢nich systém.)

Pojem svazového idedlu lze zobecnit i pro pfipad obecného binarniho rela¢niho systému.
V préaci je ukazano, Ze tyto tzv. g-idedly maji vétSinu dileZitych vlastnosti poZadovanych pro
svazové idedly a dale, néktera tvrzeni o svazovych idedlech lze zesilit i pro pfipad obecnych bindr-
nich systému. V dal3i &asti prace je dana nova charakterizace ¢asto uzivanych relaci, jako jsou
uspofadani, kvaziuspofadani, ekvivalence a plna relace pomoci g-idedll a je odvozena jednodu-
chd metoda pro vnofeni jistych bindrnich rela¢nich systému do tiidy &astedné uspofddanych
mnozin.

PETR PRIKRYL, Praha: Universal simultaneous approximations of the coefficient functionals.
(Universalni simultinni aproximace koeficientli rozvoje podle dané baze.)

Clanek pojednava o aproximaci koeficientli rozvoje podle dané baze spoleéné pro uréitou
tfidu Banachovych prostord. Tyto koeficienty se chapou jako linearni funkcionaly nad danymi
prostory a studuji se aproximace kone¢né mnoziny koeficienti pomoci linedrnich kombinaci
mensiho poétu jinych linedrnich funkciondli. Formuluji se podminky na tfidu prostor, za nichz
je jista jednoduch4 aproximace tohoto typu pro uvazovanou tf¥idu universdini ve smyslu Babusky
a Soboleva. Udavaji se postadujici podminky pro to, aby tato universdlni aproximace byla
optimalni.

JiTkA SEVECKOVA, Brno: Compact elements of the lattice of congruences in an algebra. (Kom-
paktni prvky svazu kongruenci v algebre.)

Svazy R(G) viech binarnich'relaci v mnoziné G, P(G) viech rozkladl v G (tj. viech symetrickych
a transitivnich relaci v G) a X(G, F) viech kongruenci v algebfe (G, F) (tj. stabilnich rozkladi
v (G, F)) jsou algebraické. Jsou popsany mnoziny jejich kompaktnich prvki; pro posledni z nich
je to mnoZina viech hornich & -modifikaci koneénych relaci v G. Jsou ddny dva zpisoby kon-
strukce téchto modifikaci.
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Casopis pro p&stovini matematiky, ro¢. 102 (1977), Praha

RECENSE

Oscar Zariski - Pierre Samuel: COMMUTATIVE ALGEBRA, Volume 2. Graduate Texts

in Mathematics, Vol. 29. Springer-Verlag, New York — Heidelberg— Berlin 1975. Stran X + 414,
cena DM 36,20.

O charakteru Zariského a Samuleovy knihy o komutativni algebfe a o jejim prvnim dilu bylo
referovano v Cas. pést. mat. 102 (1977), 208. Proto se tu jen struéné zminim o obsahu druhého
dilu. Tento svazek je reprintem svého prvniho vydani z roku 1960. Tvofi pfimé pokradovani
prvniho dilu knihy; obsahuje tfi kapitoly a sedm dodatkii. Algebraicko geometrické aspekty tu
vystupuji uZ mnohem vic do popfiedi nez v prvnim dilu.

Prvni kapitola 2. dilu (¢islovana jako Sestd kapitola celého dila) je vénovana teorii ohodnoceni.
Ctenaf zajimajici se o algebraickou geometrii tu nalezne mnoho uzite¢ného materialu, napf.
i vyklad o Riemannové varieté nadtélesa K nad télesem k a o normalnich modelech variet nad k.

Tématem druhé kapitoly je teorie okruhii polynomi a formalnich mocninnych ¥ad a jeji apli-
kace pro algebraickou geometrii. Kromé klasickych vysledk( pojedndva kapitola o graduovanych
okruzich a modulech a jejich charakteristickych funkcich.

Treti kapitola se zabyva lokalni algebrou. V prvni elementarni &asti se ¢tendf dovi o teorii
zaplnéni, o zdkladnich vlastnostech Gplnych modult, o Zariského okruzich, Henselové lemmatu;
dalsi ¢ast se pak vénuje teorii dimenze a ndsobnosti v lokdlnich okruzich, studiu vlastnosti regu-
larnich lokalnich okruht a aplikaci vysledka v algebraické geometrii (analyticky ireducibilni
a analyticky normalni variety). V celé této kapitole je opét zdtraznéna tésnd souvislost probirané
Jatky se studiem lokdlnich vlastnosti algebraickych variet.

Obsahem jednotlivych dodatki je vySetfovani nékterych specialnégjsich témat navazujicich na
pfedchozi latku knihy: napf. ohodnoceni v noetherovskych okruzich, Macaulayovy okruhy,
jednoznaénost rozkladu v prvoéinitele v regularnich lokalnich okruzich.

K tomu, co bylo fe¢eno v referatu o prvnim dilu knihy dodejme uZ jen, Ze zejména tento
druhy dil je velmi uZite¢ny kazdému, kdo se chce zabyvat algebraickou geometrii: tvofi pro jeji
studium potfebny algebraicky zadklad.

Viclav Vilhelm, Praha

Gheorghe Mihoc, Mariana Craiu: INFERENTA STATISTICA PENTRU VARIABILE
DEPENDENTE. (Statistickd inference pro z4vislé veli¢iny.) Editura Academiei Republicii
Socialiste Romania, Bukurest, stran 301, cena 13 lei.

Kniha ma t¥i ¢asti: 1. Kapitola I o statistice nezavislych ndhodnych veli¢in. 2. Kapitoly II—1V
o statistice v Markovovych Fetézcich jednoduchych, vicendsobnych a s obecnou mnozinou stavi.
3. Kapitola V o fetézcich s uplnou vazbou.

1. V kapitole I i v pojeti celé knihy je pfedlohou Cramérovo dilo Mathematical Methods of
Statistics (1946). Odtud jsou pievzaty napf. véta 2§2 o ésymptotické vydatnosti odhadi metodou
maximélni vérohodnosti a véta 4§2 o odhadech modifikovanou metodou minimélniho x2, jejichZ
diikazy jsou témé&F doslovnym prekladem Cramérova textu. Viimnéme si podrobngji véty 2§2.
V jejim pfedpokladu 4 je vypusténa dilezitd podminka, Ze stfedni hodnota kvadratu logaritmické
derivace hustoty je kladn4, i kdyZ je na to v diikaze pfim4 odvoldvka. V zdvéru dikazu se fika,
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ze odhad f,, je ésymptoticky normdlni N(8,, 1/nk?). Odtud se vyvozuje Var (;,,) =1 /nk2 a tedy
vydatnost odhadu, nikoliv pouze asymptoticka vydatnost. Tento pojem neni v knize definovan.
Definice vydatnosti zahrnuje i nevychylenost odhadu. Kapitola I obsahuje rovn&Z odstavce
o testovani hypotéz, o x>-testu a o testu zalozeném na podilu v&rohodnosti.

2. Ve statistice v Markovovych fetézcich je stile zdkladnim dilem monografie P. Billingsleye
Statistical Inference for Markov Processes (1961). Novéjsi zpracovani této problematiky, napsané
s ohledem zejména na uZivatele matematicko-statistickych metod, ve svétové literatufe dosud
chybi. Recensovana kniha je i v této hlavni &asti pfehledem vysledkt a dikazovych postupt
riznych autor®, nékdy bez nélezité dislednosti v oznadeni a s tiskovymi chybami. Nejasnosti
se vyskytuji v pouZivani symbolu pro stfedni hodnotu. MizZe to byt, bez bliz§iho vysvétleni,
stfedni hodnota, podminéna sttedni hodnota i sttedni hodnota vzhledem ke staciondrnimu rozlo-
7eni. Nedéld se také rozdil mezi tvrzenim ,,feSeni (vérohodnostni) rovnice existuje** a tvrzenim
,,fedeni rovnice existuje s pravdépodobnosti libovoln& blizkou 1 p¥i n— 00, apod. Je pojedndno
o odhadech metodou maximalni vérohodnosti, metodou minima x2, o testech zalozenych na
podilu vérohodnosti, o0 Whittleové formuli a o sekven¢ni analyze.

3. Podrobné jsou vysvétleny fetézce s uplnou vazbou klasické (Onicescu-Mihocova typu)
i zobecnéné. Jsou uvedeny zdkladni vysledky, zejména v oblasti ergodickych vét. Statistika
v fetézcich s uplnou vazbou je doposud milo rozvinuta, nechceme-li za takové fetézce prohla-
Sovat libovolné posloupnosti nahodnych veli¢in, zadané hustotami sdruZeného rozloZeni.
Kniha je psdna rumunsky a nedini si jisté narokd byt monografii svétové urovné.

Petr Mandl, Praha

Hans-Jakob Liithi: KOMPLEMENTARITATS- UND FIXPUNKTALGORITHMEN IN
DER MATHEMATISCHEN PROGRAMMIERUNG, SPIELTHEORIE UND OKONO-
MIE. Lecture Notes in Economics and Mathematical Systems. Springer-Verlag, Berlin—
Heidelberg— New York 1976. §tr. 145, cena DM 18,—.

Necht f je zobrazeni n rozmé&rného euklidovského prostoru R" do sebe. Problémem komple-
mentarity rozumime tlohu najit z € R" tak, Ze f(z)= 0, z= 0 a f(z) . z = 0. (. zna&i skaldrni
soudin). Je-li ftvaru f(z) = q + Mz, kde g € R" je dany vektor a M € R"*" dan4 matice, mluvi-
me o linedrnim problému komplementarity. ,

Kniha je rozdélena do dvou &asti: prvni &ast (88 stran) se zabyva problémy komplementarity,
druha &ast (45 stran) je v&énovana pevnym bodim spojitych a polospojitych zobrazeni v R".
Struktura obou &asti je zhruba stejnd. V ivodu se fesi otazky existence, dale se popisuji vypo&etni
postupy a uvadéji se moznosti aplikaci.

V ¢&asti o komplementarité je zvla§tni pozornost vénovéna linedrnim problémiim komplementa-
rity. Linearni problémy jsou podetné dobfe zvladnutelné a nachdzeji uplatnéni v oblasti kvadra-
tického programovani a pfi fe§eni dvoumaticovych her. Autor v této &asti pfinasi i svoje ptivodni
vysledky, tykajici se zejména zobecnéni teorie komplementarity na nelinedrni pfipad a nékterych
vypocetnich postup.

V &asti o pevnych bodech najdeme pfedeviim klasickou Brouwerovu vétu, Scarfiiv vypocetni
postup, Kakutaniho vétu o pevném bodé a odstavec, kde se ukazuje, jak lze dokazat existenci fe-
Seni ve Walrasové modelu ekonomické rovnovahy pomoci véty o pevném bodé, dale jak lze tuto
vétu aplikovat na fefeni lohy nelinearniho programovéni a v diikazu existence rovnovazného
bodu v nekooperativni hie n hra¢t. V zavéru je uveden asi &tyfstrankovy seznam literatury
vztahujici se k tématu knihy.

Préce je napsdna s némeckou dikladnosti, v jednotném stylu a jeji roz¢lenéni umoZiiuje udrzet
si pfehled po vyklddané latce. Je cennd tim, Ze poddva souhrn soudasnych teoretickych vysledki
v oblasti komplementarity a pevnych bodt. Pokud jde o popis algoritmi, neuvaZuje se problema-
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tika jejich vypoéetni efektivnosti. Pak vlastné neni ani nutné studovat oddélené algoritmy pro
problémy komplementarity a pro hleddni pevnych bodi, nebot problém komplementarity lze
pfevést na problém vyhledani pevnych bodii vhodné& zvoleného zobrazeni a obracené. V ukazkach
aplikaci se uvad®ji vétsinou véci jiz n&€kolikrat publikované, takze ¢tenaf asi oceni hlavné skutec-
nost, Ze je zde najde v souhrnu.

Miroslav Marias, Praha

J. Dénes - A. D. Keedwell: LATIN SQUARES AND THEIR APPLICATIONS. Akadémia
Kiad6, Budapest 1974. Stran 547, cena neudéna.

Necht je tento rozbor vielym doporudenim znamenitého dila, svédectvim opét jednoho $tast-
ného setkdni dvou vyznamnych matematik.

Recensovand kniha vznikla za spoluprdce dvou universit, tj. madarské Loridnd Eotvos
Egyetem v Budapesti v osobé J. Dénese a britské University of Surrey, kde ptisobi A. D. Keedwell.
Autofi pfedkladaji étenaftim rozsédhlou a hlubokou studii a u¢ebnici o latinskych &tvercich a pfi-
buznych strukturéch, jiZ 1ze pokladat za prvni tohoto druhu. Doposud se objevovaly jen kapitoly
o latinskych ¢&tvercich v pracich z kombinatoriky.

Pojem latinského &tverce je zhruba stary 200 let a byl vzapéti sledovan Eulerovou ulohou
o 36 dustojnicich, o niZ teprve na za¢atku tohoto stoleti bylo dokdzdno, Ze neméa fe$eni. Pomérné
nedavno se staly latinské ¢tverce opét pfedmétem vazného studia a byla otisténa ohromna fada
praci. Pfi¢inu nového rozmachu studia latinskych &tverca lze hledat jednak v objevech souvislosti
tohoto pojmu s algebrou zobecnénych binarnich systémii a s kombinatorickymi uvahami, jez se
tykaji zejména konednych geometrii, jednak v uZiti latinskych &tvercu pii vytvafeni schémat
statistickych pokust a v teorii informace. Pravé zdvaZnost téchto souvislosti a aplikaci, zdroven
s tim, Ze price tohoto oboru jsou zna&né roztrouseny po &asopisech, vedla autory k myslence
shromdazdit literaturu ke v§em zndmym problémim a vytvofit vy&erpavajici studii o vysledcich
této teorie.

Ze zb&Zného pohledu vidime, Ze nase kniha ma v podstaté dvé faze. V prvni z nich bézi o stu-
dium vlastnosti jednoduchych latinskych &tvercti v Gzké souvislosti s teorii kvazigrup a lap,
déle v mens$i mife také s teorii grafi. Ve druhé fizi mame studii mnoziny vzdjemné ortogonélnich
latinskych &tvercu. Zde pak nésleduje souvislost s teorii kone¢nych projektivnich rovin a konstruk-
ce statistickych schemat. Obé stranky studovaného pojmu se viak nezkoumaji pedanticky oddé-
len&. Ctenaf snadno nalezne mnoho vzijemnych styénych bodi, jak ani jinak, v tak Zivé podaném
textu, nemiiZze byt. Zfeteln& jsou sledovdny oba zakladni rysy latinského &tverce, a to jak kombi-
natoricky, tak i algebraicky.

Latinskym ¢&tvercem rozumime ¢&tvercovou matici fddu n, vytvofenou z n rtznych prvku,
z nichz kaZdy se vyskytuje pravé jednou v kaZzdém fadku a v kazdém sloupci matice. V kapitole 1
se ihned interpretuje latinsky &tverec jako multiplikativni tabulka kvazigrupy. Postupné& nasleduji
isotopie kvazigrup, definice transversaly latinského ¢&tverce, Giplné zobrazeni kvazigrup a latinské
sub&tverce. 2. kapitola za¢inad identitami kvazigrup, pokraduje zminkou o Steinerové systému
trojic a konéi Gplnymi latinskymi &tverci. Kapitola 3. obsahuje véty o latinskych obdélnicich,
fadkovych a sloupcovych latinskych &tvercich, ddle nékteré véty o existenci latinskych &tverct
a pojem neuplného latinského &tverce. V této kapitole b&zi o novou latku, pfipisovanou autoriim.
4. kapitola podava klasifikaci latinskych &tvercti a vyCerpévajici rozklad zndmych vysledka
o pottu latinskych &tverci daného fadu. Dva latinské &tverce [|a;;|, [|b;;| téhoZ Fadu n a vytvo-
fené tymiZz n symboly, se nazyvaji ortogondlni, kdyZ kaZdy uspofddany par t&chto symboll se
vyskytuje pravé jednou mezi viemi pary (a; jo b; j)- Tento pojem se studuje. v kapitole 5. spolu
s jeho roz3ifenim a zobecnénim na latinské krychle a hyperkrychle, fecko-latinské &tverce a pravo-
Ghla schemata. V kapitole 6 nachdzime popis konstrukce diagondlnich latinskych &tverci, ma-
gickych ¢&tvercli a typu magickych &tvercii pojmenovanych podle T. G. Rooma. Opét nasleduje
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vé&t$i mirou pavodni latka pfipisovand autoriim a to v kapitole 7. Zde se diskutuji jednotlivé meto-
dy konstrukce parti ortogonalnich latinskych &tvercti, na pfiklad permutaci fadk nebo sloupci
a dalsi. V kapitole 8. se v podstaté probird uz tradi¢ni latka o kone¢nych geometriich, hovofi se
totiz o k-tkanich a projektivnich rovinach, spolu se zavedenim soufadnic, dile o existenci
nedesarguesovskych rovin a souvislost ortogonalnich latinskych &tvercti s projektivni a afinni
rovinou. Poznadmky k teorii grafti v souvislosti s latinskymi &tverci nachdzime v kapitole 9.,
kde se shleddviame s nutnou podminkou o neexistenci transversialy R. H. Brucka a s nutnou
podminkou o doplnéni mnoZiny vzédjemné ortogondlnich latinskych &tvercti na viplnou S. S.
Shrikhanda. Z uziti teorie latinskych &tverci v teorii informace a ve statistice jsou uvedeny v ka-
pitole 10 jen tulohy o kodech, jez vyhleddvaji a opravuji chyby a ulohy o pldnovani pokust.
Kniha vrcholi 11. kapitolou a to vyvracenim Eulerovy domnénky (L. Euler se domnival, Ze pro
n = 4t + 2 neexistuji pary ortogondlnich latinskych &tvercit) a odvozenim viech zndmych dolnich
hranic funkce N(n), tj. maximalniho po&tu ortogondlnich latinskych &tverct fadu n. Nasledujici
dvé kapitoly pojednavaji o dalSich konstrukcich ortogondalnich latinskych &tverct a o pfibuznych
tématech. Zejména posledni kapitola uvadi ptrehled praci, jez vyuZivaji vypocetni techniky k
ziskani jak latinskych &tverct, tak i ortogondlnich latinskych ¢&tvercl. Poznamenejme jesté, Ze
i tam, kde to nebylo vyslovné fedeno, se fada oti§ténych vysledkli vyskytuje poprvé.

Uvedené dikazy vét jsou v&cné strudné a tplné, radost je je &ist. Navic se ¢tenaf nikterak
nevyhne vzrueni. Je totiZ kazd4 kapitola doprovazena v prib&hu textu historickym pfehledem
a komentafem praci, jeZ se vztahuji k tématu kapitoly. Rozsah historickych pozndmek sah4 od
magickych &tverct ddvnych dob aZ po zprdvy ze soucasnosti. V bibliografii jsou zachyceny ¢lanky
aZ do roku 1974 a autofi se nevyhybaji citacim praci, jez byly je§té v tisku. U praci je uveden také
odkaz na reSer§e v Mathematical Reviews. Odkazi je vice nez 600. Pohledem do budoucna
je seznam 73 formulaci dosud nerozie$enych problému. "

Kniha je urdena &tenaitim, ktefi uz prosli kursem matematiky na université. Je dobrym tivodem
k zahdjeni studia v této problematice, neméné v3ak také poclatkem k dal§i badatelské praci
v tomto oboru. Pro svilj rozsah, hodnotu a ptehled poslouzi vyte¢né nejen jako kniha na niZ se
Ize odvolavat, ale i k rychlé orientaci v problematice oboru. Pro posledni vlastnost, Ize otekavat,
Ze bude vyhledavana pracovniky jinych obori, ktefi latinské &tverce aplikuji.

Vyznam a kvalitu této knihy podtrhuje P. Erdos, ktery kromé& udasti na ni, napsal také dalsi
pfedmluvu. Mimo né&j byli radou ndpomocni vyzna¢ni matematici oboru, jako V. D. Bélousov,
D. E. Knuth, C. C. Lindner, H. B. Mann, N. S. Mendelsohn, A. Sade, J. Schonheim a dalsi.

Véroslav Jurdk, Podébrady

Jon Barwise: ADMISSIBLE SETS AND STRUCTURES. (An approach to definability theory.)
Springer-Verlag, Berlin— Heidelberg— New York 1975, XIV + 394 str., cena DM 72,—.

Barwisova kniha je prvni kniha nové série Perspectives in mathematical logic, kterou zaloZila
a fidi tak zvana skupina Q (R. O. Gandy, H. Hermes, A. Levy, G. H. Miiller, G. Sacks a D. S.
Scott), pasobici od r. 1969 a formalné sidlici v Heidelbergu. Cilem série je ,,zmapovat* sloZity
terén matematické logiky, pfi¢emz v kazdé knize ma byt poloZzen diraz na urcité dulezité téma,
tak aby kniha byla né&¢im vic nez pouhou sbirkou vysledkii a metod.

Barwisova kniha plné odpovidd témto zdmérim. Pojem pfipustnych mnoZin (admissible
sets) se bezesporu stal jednim z velmi dalezitych pojm soudobé matematické logiky; autorovi
viak nejde jen o shrnuti neprehledné hory &asopisecké literatury, nybr pojima teorii ptipustnych
mnoZin jako spole¢ny zéklad pro riizné zdédnlivé nesouvisejici  partie matematické logiky (&4sti
teorie mnozin, zejména teorie konstruktivnich mnoZin (constructible sets), teorie modeld v&etn&
modelt specidlnich teorii (Peanovy aritmetiky teorie mnozin), zobecnéné logiky, zejména logiky
s nekone¢né dlouhymi formulemi, zobecnéna teorie rekurse). Pojem pfipustné mnoziny je tech~
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nickym pojmem pro toto sjednoceni; tématem, na které se cela kniha soustfeduje, je pojem
definovatelnosti v jeho nejriizn&j§ich podobach.

Pfipustné mnoziny (resp. pfipustné ordinaly) zavedli nezivisle na sobé Kripke a Platek.
Ptipustné mnoi'iny jsou jisté ,,standardni‘‘ modely velice slabého systému axiom teorie mnoZin,
zvaného Kripkova-Platkova teorie mnoZin (KP); lze fici, Ze jsou to jisté rozumné ,,po&atedni
useky‘‘ universa mnozin. Pfipustné ordindly jsou systémy ordinalnich &isel pripustnych mnozin.
(Nejmen$i pfipustnd mnoZina je mnoZina vSech dédi¢né konednych mnoZin, nejmensi
ptipustny ordinél je & — prvni nekone¢ny ordinél.) Novinkou Barwisova pfistupu je, Ze studuje
od samého za&atku pfipustné mnozZiny nad systémem urelementii (= prvkd, které nejsou mno-
Zinami), coZ mu umoziiuje vybudovat nad libovolnou matematickou strukturou hierarchii
pfipustnych mnoZin. Pfisluiny axiomaticky systém se nazyva KPU (Kripke-Platek surelementy);
Ize ¥ici, Ze celou knihou se tdhne vzdjemna souhra (interakce) toho, co lze dokazat uvniti teorie
KPU a toho, co 1ze o modelech této teorie Fici z hlediska celého universa mnozin.

Kniha se déli na t¥i &asti (A, B, C) a ty celkem na osm kapitol (a dodatek). Kniha ma XIV 4
+ 394 °stran. Nazvy ¢&asti (zdkladni teorie, absolutni teorie, k obecné teorii) mnoho nefikaji;
mnohem uZite¢n&jsi jsou ndzvy kapitol a graf zavislosti kapitol (str. XIV). Zminim se stru¢né
o jednotlivych kapitolach.

Kap. I (Teorie pfipustnych mnozin). Zde se zavadi axiomaticky systém KPU a v ném se defi-
nuji zdkladni pojmy a dokazuji zdkladni v&ty (a schémata vét). Je zavedena dullezita t¥ida
Z-formuli, odvodi se princip definovani ) -rekursi a probiraji se dv& (v KPU neekvivalentni)
formy Mostowského véty o kolapsu.

V kap. II (Né&které pfipustné mnoziny) se studuji dilezité modely teorie KPU; vedle dédi¢né
kone¢nych mnozin se studuje pfipustnd mnozina HYPgy (kde M je néjaka relaéni struktura),
coz je nejmensi pFipustnd mnoZina A takova, Ze nosi¢ struktury MM tvofi mnozinu urelementi
mnoziny A a (zhruba fe¢eno) struktura M jako celek je prvkem mnoziny A. HYP ma pfipominat
hyperaritmetické mnoziny pfirozenych &isel, protoZe ty jsou v jistém pfirozeném vztahu k prvkim
mnoziny HY Py, kde N znadi strukturu pfirozenych &isel se s¢itdnim a nadsobenim.

Kap. III (Spocetné fragmenty logiky L ) studuje logiku s nekone¢né dlouhymi formulemi
ve vztahu k pfipustnym mnoZindm, zejména ke spo¢etnym pfipustnym mnozindm. Jde pfedev§im
o fundamentalni Barwisovy véty o uplnosti a kompaktnosti a o interpola¢ni teorém pro spocetné
pfipustné mnoziny. Dlkaz se opirdA o pojem konsisten¢nich vlastnosti (consistency properties)
zavedeny Keislerem; autorovi se podafilo vypreparovat zdkladni etapy dikazt s velikou doko-
nalosti a prizra&nosti.

Kap. IV (Elementarni vysledky o HYPgp) se predeviim zabyva teorii [[} a Y1 predikata,
tj. predikath (relaci) definovanych na MM formulemi 2. fadu s jednim blokem universalnich resp.
existen¢nich kvantifikatord 2. fadu. Zakladni véta pravi, Ze pro kazdou spo&etnou strukturu N
a kaZdou relaci R na M plati: R je I_H, pravé kdyz R je Y -definovateln4 &st struktury HY Pgy.
(Srv. pozndmku o HYPgy, vySe; pfipomindm, Z¢ mnoZina pfirozenych ¢&isel je hyperaritmeticka,
pravé kdy# ona i jeji komplement jsou []1-definovateiné.)

V kap. V (Teorie rekurse pro Y -predikéaty na pfipustnych mnozZinich) se studuji Y -predikaty
na pfipustnych mnoZinich jakoZto analogon rekursivn& spodetnych mnozin pfirozenych ¢&isel
a buduje se rozséhld analogie (véty o rekursi, normdlni forma, véta o separaci atd.). Déle se stu-
duji tzv. ,,rekursivné velké‘* ordindly (rekursivné nedosazitelné, stabilni atd.).

Kap. VI (Induktivni definice) je vénovéna studiu induktivné definovanych relaci na.libovolné
(ne nutnd spoletné) pfipustné mnoZin& A vzhledem k &istem mnoZiny A Y -definovatelnym
vHYP, )

Také kap. VII (Vice o L) a VIII (Striktni I—[{—predikéty a Konigovy principy) se soustfeduje
pfevdZné na vysledky o pfipustnych mnoZindch, které nevyzaduji pfedpoklad spocetnosti. Do-
datek je v&novan pojmu pfipustného pokryti (admissible cover) modell teorie mnoZin, zejména
nestandardnich.
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Kniha je psana velmi elegantné, je dobfe srozumitelnd, autor se snazi soustfedovat sebe i ¢tena-
fe na my3lenky a ne na technické detaily. To se mu také dafi; jedind dan, kterou musi zaplatit
za to, Ze buduje pfipustné mnoziny nad strukturami, je zna¢né technické zkomplikovéni definice
konstruktivnich mnozin. 1 zde v8ak autor vypreparuje potiebné myslenky a celou technickou
,,Jlopotu** soustfedi do diitkazu jednoho lemmatu, ktery zabere jeden cely paragraf. Tento paragraf
je zakonden receptem na zakusek, ktery se ma podavat, pokud se tento paragraf bude probirat
na né&jakém seminafi. Tento vtip je charakteristicky pro styl knihy. Velice cennd jsou cviceni,
kterymi je kniha hojné vybavena.

Kniha ponékud trpi nékterymi drobnymi nedtislednostmi a nepresnymi referencemi. Ctenafi,
oprav si napf. toto: Str. 37, misto Feferman [1975] ma byt Feferman [1974]; str. 1051 misto
Barwise [1973] ma byt Barwise [1973c]; str. 1234 misto for all I, R, F ma byt for all M’, R’, F.
Str. 1264: zde se — jako na mnoha jinych mistech — vyskytuje ozna&eni ,,the YY-compactness
theorem** misto ,,the Barwise compactness theorem*. Srv. str. 102, kde autor (spravné&) fikd, ze
oznaceni ,,Barwisova véta o kompaktnosti“ je tak vzité, ze by bylo nemistnou skromnosti (a ma-
touci) zavadét novy pojem. Pfitom YY je zfejmé& nutno &ist ,,bar-Y’s*, tedy opét ba:owais;
jde patrné o pozistatek drivéj$i nemistné autorovy skromnosti. Str. 141, ,: misto 11.8.6 ma byt
11.8.7. Str. 365'3; misto Barwise [1974] ma byt Barwise [1974a].

Barwisova kniha je bezesporu velice cennym pfinosem; po léta byla o¢ekdvana monografie,
ktera teorii pfipustnych mnozin u¢ini b&€zné dostupnou k prospéchu vsech logikd. Do&kali jsme
se velmi dobré knihy, ktera distojné zahajuje novou sérii. Lze se jen t&it na p¥ipravované dalsi
svazky (napf. Hinman: Inductive definitions and higher types, Scott a Kraus: Languages and
structures, Levy: Basic set theory, Smorynski: Metamathematics of arithmetics aj.).

Petr -Hdjek, Praha

Diocles: ON BURNING MIRRORS. The Arabic Translation of the Lost Greek Original.
Edited, with English Translation and Commentary by G. J. Toomer. Sources in the History
of Mathematics and Physical Sciences 1. Springer Verlag, Berlin— Heidelberg— New York 1976.
Stran I1X + 249, cena DM 68,—.

Podle svédectvi feckého matematika Eutokia z Askalonu (zil kolem r. 500; k Archimédovym
a Apolloniovym spisim pfipojil komentafe, které jsou dilezitym pramenem pro déjiny mate-
matiky) napsal Diokles pojednadni negt mvgiwv (O zédpalnych zrcadlech), vénované parabo-
lickym a sférickym zrcadlim a zdvojeni krychle. Matematickd &ast Dioklova dila, z n&hoz
Eutokius zachytil dva uryvky, je zaloZena na teorii kuzelose¢ek. Piekladatel Dioklova pojednani
do arabstiny neni zndm.

Kniha obsahuje tyto &asti:

I’Jvod.(str. 1—33) zahrnuje Dioklovu biografii a rozbory jeho dila, zvlaité teorie kuzelosetek
az po Diokla a kuZelosetek v dile samém. Nasleduje zhodnoceni vlivu Dioklova pojednani
a soupis rukopist i texti.

Na str. 34— 113 je vzdy na pravé strané arabsky text Dioklova dila, na levé anglicky pteklad.

Na str. 114—137 jsou fotografie arabského textu, ktery byl zdkladem pro vydani.

Str. 138— 175 zapliiuji editorské poznamky.

Na str. 177—216 jsou &tyfi dodatky: Recky text s anglickym piekladem vy$e zminénych
Eutokiovych uryvki; starovéké a stiedovéké dikazy fokélni vlastnosti paraboly; kone¢né dva
krat3i pfispé€vky O. Neugebauera, historika matematiky, fyziky a astronomie.

Obséhla bibliografie (str. 217—223), seznam technickych termini a obecny index zakon&uji
toto kritické vydani.

Zbynek Nddenik, Praha
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