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pfimo. Volme A = {0, ws}, pak 4* = {0, w,, w5, s} a atom C = {0, ®,}. Plati

{o, w3} v {0, 0.} = {0, w3, 0y}, {0, w3} v {0, w5} = {0, w3, s}, {0, w3} v

v {0, wg} = {0, w3, wg} a C neleZi pod Zadnym z téchto spojeni. Najdeme podle

véty 2.8 minimdlni prvek A, = 4 a minimélni prvek B, = A* tak, aby C < 4, v

v By. Plati 4y =(C v 4)n 4 = {0, w3}, By =(C v 4) n 4* = {0, w,, ws}.

Potom 4, v B, = {0, 0, ®,, ©3, g, ws}. Je rovnéZ patrno, Ze B, neni atom v &.
Formulujme nésledujici axiom.

Axiom V. Bud déno (@, 1), & = (S, =, @, 1). Bud A€ S, {0} + 4 # Q; necht
x€Q, x¢ A, x ¢ AL. Potom existuji atomy A,, A, v &, A, = A, A, = A* tak, e
xeA; v A,.

Svaz & z ptikladu 3.16 nespliiuje axiom V. Spliiuje-li viak svaz ¥ = (S, <, Q, 1)
asiom A i axiom V, na zakladé véty 3.12 je AV-svazem; je-li ortomodulérni, je podle
véty 2.12 téz AC-svazem. Svaz & uzavienych konvexnich kuZeld s vrcholem v pocat-
ku v Hilbertové prostoru spliiuje axiom V. Atomy A4,, A, z axiomu V vSak nejsou
jednozna¢ng uréeny (¥ neni ortomoduldrni). Rovn&z svaz & (uzavienych) pod-
prostorti Hilbertova prostoru spliiuje axiom V. Atomy A4, 4, z axiomu V jsou uréeny
jednoznaéng (& je ortomoduldrni).

Je zfejmé, Ze fadu tvrzeni z odstavce 2. lze pomoci véty 3.12 a axiomlt A a V
snadno pteformulovat. Napf. plati (nutnd podminka ortomodularity svazu &):

3.17. Véta. Bud ddno (Q, L), svaz & = (S, <, Q, L) necht spliuje axiom A.
Je-li & ortomoduldrni svaz, {o} + A€S, A neni atom v &, pak k libovolnému
x €A, x + o existuje ye A, y * o tak, e x L y.

Dikaz. Pro xe A4, x # o plati {x}** = 4. Kdyby {x}* n 4 = {0}, bylo by
{x}** = 4, tedy 4 by byl atom v &. Existuje proto ye{x}* n 4, y + o, tedy
yeA, ye{x}* tedy x L y.

Na zaklad& uvedenych vysledkii je zfejmd nasledujici véta (nutnd a postadujici
podminka ortomodularity svazu &).

3.18. V&ta. Bud ddno (@, L), svaz & = (S, <, 2, L) necht spliiuje axiom A.
Pak & je ortomoduldrni tehdy a jen tehdy, kdyZ? pro libovolné A, B€ S, {o} + Ac

< B plati: Existuji po dvou ortogondlni proky x;€ Q pro i€l tak, e A =\ {x;}**
iel
a po dvou ortogondlni prvky y;e Q pro je J takové, Ze x; L y; pro vSechna i€l,
jeJ tak, ze B =V {x}** v V {y;}**.
iel jeJ
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