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Casopls pro péstovini matematiky, ro¥. 99 (1974), Praha

JEDNODUCHE NOVE RESENI{
DIOFANTICKE ROVNICE 432 + B® + C? = D?

JaN Kusf¢ek, Olomouc
(Doslo dne 8. bfezna 1973)

Jiz starovéci matematici znali néktera celofiselna feSeni diofantické rovnice
(5] A+ B+ C =D}

(napf. YeSeni A =1, B=6, C =8, D =9). Refenim této rovnice se téZ zabyval
Euler, ktery dokazal, Ze jestlize cela &isla p, g, r, s vyhovuji jednodussi diofantické
rovnici

) gr = s* + 3p?,

pak disla

3 A=3pqg —sq—r?, B=.3pq+sq+r2, C =sr+q*> - 3pr,
D =sr + q* + 3pr

jsou FeSenim diofantické rovnice (1). (Eulerovy vzorce jsou tedy &tyfparametrické,
pfi¢emZ parametry p, g, r, s jsou svazany diofantickou rovnici (2).)

Nové fe¥eni diofantické rovnice (1) je formulovano v nésledujici vét& (Kubitkova
identita):

Budte a, b libovolnd celd ¢isla. Potom &isla A, B, C, D dand vzorci
4 A=a®—-ad®), B=0bb*®-a%), C=al2b®+d?,
D = b(2a® + b?)
Jjsou opét celd a jsou FeSenim diofantické rovnice (1).

D1ikaz Kubi€kovy identity se snadno provede dosazenim vzorci (4) do rovnice (1).

Na zavér poznamenivame, Ze vzorce (4) jsou dvouparametrické, pfitem% para-
metry a, b jsou nezavislé. Jsou-li parametry a, b racionalni, dostdvame opét racionalni
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