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der Linge k. Dann gilt

(10) * pn(zn + 19 3) = Q(Gl, 3) < 2p,,(2n + 1, 3) ’
(11) p.(2n + 1,4) < 0(G,, 4) < 6p,(2n + 1,4).

Beweis. Es sei G, so ein é-Turnier, welches die Kanten (8) enthlt. Es sei Cy =
= (04, Vi,Vsy» Viy» Viy0;35045 U330, ¥;,) €in Zyklus des Graphes G, der Linge 3. Es ist
ersichtlich, dass {iy, i,, i3} = {1,2,...,2n + 1} ist. Die Kantenldngen des Zyklus C,
bilden nach (6) die Zahlenfolge {d;,;,, d,;,, d;,;,}, fiir die es gilt, dass deren jedes
Glied eine ganze positive Zahl nicht grosser als n ist und dass die Summe aller 3
Glieder 2n + 1 ist; also, die angefiihrte Zahlenfolge schafft die Zerlegung der Zahl
2n + 1 in 3 Zahlen, die nicht grésser als n sind. Darum bekommen wir auf Grund
des Eingefiihrten und der Bemerkung 1 die Anzahl Q(G,, k) aller unisomorphen
Zyklen gies,G'raphen G, der Linge 3, wenn wir alle Zerlegungen der Zahl 2n + 1in 3
Zahlen nicht grésse als n finden und wenn wir aus diesen Zerlegungen alle verschiede-
ne unzyklische Permutation bilden. Wenn alle drei oder zwei Zahlen in dieser Zer-
legung verschiedenen sind, dann bekommen wir eine unzyklische Permutation. In
diesem Fall ist Q(G,, 3) = p,(2n + 1, 3). Wenn alle drei Zahlen in der angefiihrten
Zerlegung verschieden sind, dann existieren zwei unzyklische Permutationen von
diesen Zahlen und es ist Q(G, 3) = 2p,(2n + 1, 3). Fiir k = 4 durchlauft der Beweis
analogisch ausser dem Fall, dass Q(G1,4) = pu(2n + 1, 4) fir die Zerlegung der
Zahl 2n + 1 in 4 gleiche oder drei gleiche Zahlen ist; in dem Fall von zwei ver-
schiedenen und zwei gleichen Zahlen in derselben Zerlegung ist Q(Gy, 4) =
= 3p,(2n + 1, 4). Endlich in dem Fall, wenn alle Zahlen in der Zerlegung verschieden
sind, ist Q(G,, 4) = 6p,(2n + 1, 4). Damit haben wir den Satz 4 bewiesen.

In der Tabelle 2 sind die Zahlen Q(G,, 3) und Q(G,, 4) angefiihrt, wenn G, ein
&-Turnier ist, welches 3, 5, 7, 11, 13 und 15 Knotenpunkten enthilt.

Tab. 2
Anzahl der
Knotenpunkten 3 5 7 9 11 13 15
des Graphen G,
0(G,,3) 1 2 4 5 1 10
Gy, 4 0 1 4 10 20 35 56
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