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rotace jen o uhly n/j, 2x/j, ..., (2j — 1) n/j pro jisté liché j, nebo Ze jde o b&€Znou
euklidovskou geometrii. V této vétg jde o isometrické transformace pomé&rné speciélni
M. roviny; lze ji viak snadno upravit na mnohem obecn&jsi tvar: Existuje-li centro-
afinni transformace M. roviny, ktera pfevadi ka¥dou p¥imku do pfimky k ni kolmé,
pak jde o b&nou euklidovskou geometrii. Tato transformace totiZ nema realné vlastni
vektory (nebot Z4dné pfimka M. roviny neni sama k sob& kolma), tedy ve vhodng
zvoleném systému soufadnic bude mit tytéZ rovnice jako souéin jisté rotace kolem
centra s podobnosti o stfedu v centru. Podle definice kolmosti v M. rovin€ miiZe byt
jeding otoSenim o Ghel 37, nebo —ix (nebot jednotkova kruZnice M. roviny je uza-
viena kiivka); jde tedy skuten& o b&Znou euklidovskou geometrii.

Posledni vysledek jesté uvedeme v terminologii teorie dispersi diferencidlni
rovnice (1). Netrividlni integraly této rovnice tvo pfirozenym zpiisobem projektivni
prostor. Ten lze ztotoZnit s projektivnim prostorem primé&rd centroafinni roviny
Y1, Y2, ti. se svazkem piimek prochazejicich centrem. Integralu o yl(t) + B yz(t)
pfitom odpovida primér ay, + By, = 0. Projektivnosti mezi integraly rovnice (1)
se rozumi (podle [1]) regularni projektivni transformace tohoto prostoru na sebe.
Budeme fikat, Ze dva integraly nasi rovnice jsou sdruZené, jestlize kaZdy z nich ma
tytéz kofeny, jako derivace druhého. UkaZeme, Ze pouze v piipad® rovnice trigono-
metrickych nebo hyperbolickych funkci existuje projektivnost, kterd kazdému (ne-
trividlnimu) integralu pfifazuje sdruZeny.

Pfedev3im je vid&t, Ze v centroafinni roving y,, y, odpovidaji sdruZenym integralim
takové priméry, Ze tedny ke k¥ivce Y(r) v prisegicich jednoho z nich jsou rovnob&zné
s druhym. Pro nasi rovnici tedy splynou disperse o(2), x(¢). Jestlize tyto disperse
maji neprazdny definiéni obor, bude podle vysledki pfedchozi kapitoly kiivka Y(?)
konvexni, podle vysledki v této kapitole bude symetricka vzhledem k centru a tedy
indukuje v roving y,, y, jistou M. metriku. P¥islu§na projektivnost pak vede na ta-
kovou centroafinni transformaci M. roviny, Ze kaZd4 pfimka je pfevadéna do ptimky
k ni kolmé; jde pak o euklidovskou geometrii a o rovnici trigonometrickych funkci.
Pravé tento ptipad tedy odpovidé vyse uvedené vété o M. roving. V kaZdém piipadé
viak priméry odpovidajici sdruZenym integralim tvoi involuci, k¥ivka Y(f) je tedy
regularni kuZelosetka a naSe rovnice jsou bud rovmicemi trigonometrickych nebo
hyperbolickych funkci.

Poznamka. Ulohy vySetfované v této praci formuloval asi pred péti lety prof.
O. BORUVKA ve svém seminéfi o diferencidlnich rovnicich. O jeji kone¢nou tipravu
a vyjiti ma znacné zasluhy recensent J. VRKOC.
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