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Casopis pro péstovini matematiky, ro€. 86 (1961), Praha
REFERATY

O VZTAZICH MEZI VLASTNIMI HROTY A MINIMALNIMI
KOMPONENTAMI I-GRUP

(Vytah z referdtu FRANTISKA Sika, predneseného dne 12. prosince 1960 v ,,Diskusich o novych
pracih brnénskych matematiki*)

V referatd se zabyvame studiem struktury I-grup, které obsahuji mno¥inu vlastnich
hrotd pfedepsanych vlastnosti. Riizné poZadavky, poloZené na mnoinu vlastnich
hrotd v [-grup&, majf dlsledky dvojtho druhu. Jeden typ désledku je vyjad¥en jednak
vnitfnimi prostfedky /-grup, zaloZenymi na disjunktivit& a jednak vn&jsimi prosttedky
v terminech subdirektnich souctil linedrn€ uspotddanych grup. Druhy typ je vyjadfen
pouze vnitinimi prostfedky uvedeného druhu a nelze pouXit analogickych metod
vn&jsich jako v pfedeSlém ptipad€, pokud oviem nechceme zavadét tivahy o linearnd
uspofddanych multigrupach.

Ustfednim pojmem udvah je pojem vlastniho hrotu, zavedeny J. JAKUBIKEM.*)
Vlastni hrot je prvek x > 0 I-grupy G, jestliZe interval {0, x) je fetézec. Existence
vlastniho hrotu vede vZdy na existenci minimélni komponenty a obracen&. Znadime-li
A’ mnoZinu vSech prvkl b e G, pro n&Z platf |[b| A |a] = 0 pro vSechny prvky a
podmnoZiny @ = 4 < G, pak pod komponentou v G rozumime mnoZinu K < G,
k niZ existuje podmnoZina A4 s vlastnosti K = A’. (Cé.rka bude mit vSude v dal§im
pravé zavedeny vyznam.) Systém komponent bude pIny, jestliZe G je jediné kompo-
nenta, obsahujici v8echny komponenty systému. Normdini komponentou nazgvame
komponentu, kterd je normélni podgrupou.

Jak je obvyklé, pod (1) subdirektnim soudtem linearn& uspotadanych grup {G, | ve
€ N} budeme rozumét takovou I-podgrupu G (2) uplného pFimého souctu linearn¥
uspofddanych grup {G,} (tj. mnoZiny viech funkef f definovanych na mnoZing N,
f(v) € G, pro kaZdé ve N, s pFirozenou definici algebraickych operaci), kterd pro
libovolné x, € G, obsahuje funkci f takovou, %e f(v) = x,. Soudet G se nazyvi
(3) typu «, jestlize ke ka2dému v existuje f € G tak, Ze f(v) % 0, f(u) = 0 pro u * v.
JestliZze soudet G obsahuje viechny funkce popsaného typu, nazyva se (4) plné sub-
direktnim. Funkce, které majf pouze kone&n& mnoho hodnot riiznych od nuly, tvo¥i
(5) pFimy soudet linedrn& uspotddanych grup {G,}. Je-li I-grupa isomorfni se sub-
direktnim soudtem n&kterého z popsanych typt (1) a (5), pak ¥ikdme, Ze m4 (1) reali-
saci, (2) diplnou pFimou realisaci, (3) realisaci typu o, (4) resp. (5) éplnou resp. pFimou
realisaci.

") J. JAKUBEK K tebrii &iastotne usporiadanych grip. (Viz. str. 318—330.)
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Vztahy mezi vlastnimi hroty a minimalnimi komponentami na I-grupach jsou vy-
jadfeny v nésledujicich vétach.

Véta 1. Ndsledujici podminky jsou na l-grupé G ekvivalentni:

1. Ke kaZdému prvku a € G, a > 0, existuje vlastni hrot x tak, e a = x.
2. Systém vSech minimdlnich komponent v G je uplny.
3. Kazdd nenulovd komponenta obsahuje minimdlni komponentu.

Véta 2. Kazdy prvek a > 0 l-grupy G md vlastni hrot, kdy? a jen kdyZ pro systém
{G, | ve N} vSech minimdlnich komponent v G a pro libovolnou podmnoZinu R,
9c<RcN, plati NG, = U (G, + G,) a jestlize je navic splnéna kterdkoli

veR reN—R
z podminek véty 1.

Pfipojime-li k poZadavkiim pfedeslych vét dalsi, ktery uvadi do souvislosti vlastni
hroty a prvky s nimi konjugované, vynuti se tim normalita komponent. I kdyZ se for-
maln{ vyjadfeni vlastnosti I-grup v prede§lém a v tomto pfipad€ jen mélo 1i§i, dochézi
k podstatné zmé&n& struktury; pfislusné I-grupy maji realisaci.

Véta 3. I-Grupa G md realisaci typu o, kdyZ a jen kdyZ je splnéna nékterd z ekvi-
valentnich podminek 1° aZ 3°:

1°a) = 1;

1° b) Prvky b + x — b, x jsou srovnatelné, jakmile x je vlastni hrot, b € G.

2° Vsechny minimdlni komponenty jsou normdlni a tvofi uplny systém.

3° KaZdd nenulovd komponenta obsahuje minimdlni normdlni komponentu.

Analogicky 1ze modifikovat vétu 2. Aplikaci pfedeslych vysledkd k popisu dal§ich
typt realisaci predstavuji veéty:

Véta 4. [-Grupa G md pFimou realisaci, kdyZ? a jen kdy? je splnéna jedna z ekvi-
valentnich podminek:

1. KaZdy prvek a € G, a > 0, je soultem koneéné mnoha vlastnich hrotil.

2. G je souctem minimdlnich komponent.

Véta 5. I-Grupa G md vplnou realisaci, kdy? a jen kdy? plati jedna z ekvivalent-
nich podminek:
1. Libovolny prvek a € G, a > 0, je suprémem svych vlastnich hroti.
2. Systém vSech minimdlnich komponent {G,} je uiplny a pro kaZdé v plati G =
=G, + G,.
Frantisek Sik, Brno
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