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Uber einen Satz von S. Lubelski.

Stefan Schwarz, Bratislava.

(Eingegangen am 10. Januar 1940.)

Es handelt sich um einen aduBerst kurzen und von den Hilfs-
satzen des Verfassers!) freien Beweis des folgenden interessanten
Satzes: :

Es sei f(x) etn ganzes. ganzzahliges. nicht normales, irreduzibles
Polynom. Es sei ferner ¢(x) eine Galorssche Resolvente von f(x), D die
Diskriminante von @(x) und p eine rationale Primzahl, fiir die
(D, p) = 1. Dann ist @(x) mod p zerlegbar.

Beweis: Es sei K der Korper der rationalen Zahlen. Weiter
K' = K(0), K" = K(8), wo O resp. ¢ den Gleichungen f(®) = 0
resp. ¢(9#) = 0 geniigen. Also '

KCK CK".
Es sei weiter & die Galoissche Gruppe von K" beziiglich K. $ die
zu K’ gehoérige Untergruppe von &. € die Einheitsgruppe:

GO3HDE.

* Da K” normal ist. ist sein Grad zugleich Ordnung von ®. Er sei
durch n bezeichnet.

Um die Behauptung zu beweisen, schlieBen wir folgender-
massen. Ist ¢(x) mod p irreduzibel, so ist p'in K" unzerlegbar und
der Grad des Primideals (p) ist ». Fiir jede ganze Zahl w aus K"
gilt dann

o?" = o (mod p).

Die Substitution g, aus @, fiir die (unabhangig von ) die Relation
w? = g0 mod p,

fiir jedes ganze w aus K" gilt, ist bekanntlich die Erzeugende der

Zerlegungsgruppe &z zu p.?) Die Zerlegungsgruppe ist offenbar

1) Vgl. 8. Lubelski: Zur Reduzibilitdt von Polynomen in der Kongruenz-
theorie, Acta Aritmetica 1 (1936). S. 169—183; 2 (1937). S. 250—261.
) Vgl. z. B. R. Fricke: Lehrbuch der Algebra III, S. 175.
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