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Da die Machtigkeit der Klasse 7'(&#) gleich ¥, ist, 1aBt sich aus ihr
eine standig wachsende Folge von Ordnungszahlen der Machtig-
keit ¥, herausgreifen. Ohne die Allgemeinheit zu beschranken,
konnen wir voraussetzen, dafl alle Punkte der Folge {27} in der
Klasse 7'(9) liegen. Beachten wir nun die Punktfolge

2>22> . . >8> .., (€& < wyp)
WO '
28 = g, Ggy o vy Oy .y B9y £,0,0, ...

ist. Es ist a7 < 2¢ fiir jedes # < w, und jedes & < w,. Leicht sieht
man jedoch, dafl nach jedem Punkte z e 7', der vor allen 2¢ liegt,
ein Punkt a7 > z existiert. Daher ist die Menge B koinitial mit der
Punktfolge {2¢}, was ein Widerspruch ist.

Zweiter Fall. Es existiert keine Klasse von der Machtig-
keit %,. Da die Punktfolge {27} ¥, (¥, < ¥8,) Punkte enthilt, wo-
gegen ¥, die Machtigkeit aller Klassen 7'({) ist, existiert eine kleinste
Ordnungszahl 4 < w, derart, daB in den Klassen 7'(1), 7(2), .. .,
T), ..., . <9, 8 Punkte der Punktfolge {27} eingereiht sind.
Leicht erkennt man, daB die' Zahl 9 eine Limeszahl ist und dafB
jede Klasse 7T'({), ¢ < @ die ad 2. definierte Klagse ist. Ohne die
Allgemeinheit zu beschrinken, konnen wir wieder voraussetzen,
daB alle Punkte der Folge {27} in den Klassen 7'({), { < ¢ einge-
teilt sind. Nun betrachten wir die Punktfolge

2>22> . .. .>x>.. ., (& < w,),
wo
2 == 0y, gy e Oy e §,0,0, .. (& < wp).
Ahnlicherweise wie im ersten Falle kommen wir zum SchluB, da
die Menge B koinitial mit der Punktfolge {2¢} ist, was einen Wider-
spruch ergibt. » :
Das topologische Seminar der Masaryk Universitit, Brno.

*
Dvé poznimky k Bernsteinové ultrakontinuu.
(Obsah prede8lého &lanku.)

F. Bernstein sestrojil usporadany prostor, jejz nazval ultra-
kontinuem (Math. Ann. 61, 1905, str. 152). Jeho prvky jsou oby-
dejné. nekoneéné posloupnosti

[06,.] == al, az, o o0y Kggy o
kde «y, jsou ordinaln{ éisla prvé a druhé &fselné t¥dy (0 < «, < o).
Uspotadani je definovano podle tohoto pravidla: bod [x,] je pfed
bodem [B,], kdyz o = Bs pro ¢t =1,2,...,k— 1, kdeZto o << fii
pro liché & nebo o3 > fi pro sudé k.
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V predeslém ¢lanku jsou studovdny predevsim charaktery
bodd a mezer v ultrakontinuu. Charakter rozkladu ultrakontinua

Xy=P+2)+Q P<z<@
Xy,=P+Q P<Q P+0+¢

oznadujeme podle obecné definice Hausdorffovy cyq; tento symbol
znamena, Ze mnozina P je konfinalni s regularnim ordinalnim éislem
w, & Ze mnozina @* (jez se lis{ od @ jen inversnim usporadanim) je
konfinalni s regularnim &islem w,.

V &élanku je dokézano, Ze body ultrakontinua maji charakter cg,
kdeZto mezery jsou trojiho typu, a to ¢y, ¢p @ ¢;;. MnoZina mezer
kazdého typu je v ultrakontinuu hustd a ma mohutnost ¥,. Mezery
daji se charakterisovati uréitymi koneénymi uspofadanymi skupi-
nami ordindlnich &isel prvé a druhé &iselné tiidy.

Necht prostor P’ vznikne z Bernsteinova ultrakontinua vypl-
nénim viech jeho mezer typu ¢y a ¢,y a prostor P vyplnénim vsech
mezer vibec. Topologie téchto prostord je definovana jejich uspo-
radanim. Kartézsky souéin P X P’ jest Gplné reguldrni prostor
avSak v zadném svém bodé neni lokalné normalni. Touto vlastnosti
je dana odpovéd (kladnd) na Cechitv problém v Ann. of Math. 38,
1937, str. 843 (On bicompact spaces).

Vyplnime-li viecky mezery Bernsteinova ultrakontinua no-
vymi body, dostaneme opét uspotddany prostor, v némz body
ultrakontinua maji zase charakter cy. Pridame-li pak k tomuto
roz$ifenému prostoru jesté dvé nevlastni mezery, t. j. mezery
(9, Xy) a (X, 9), dostaneme bikompaktni prostor, o némz se zminuji
P. Alexandroff a P. Urysohn ve své knize Mémoire sur les espaces
topologiques compacts, 1929, str. 54 pozn. 1 pod &arou, tvrdice, Ze
charaktery bodi jsou nespodetné. To je vSak ve sporu s tim, co
jsme diive uvedli. Autofi méli asi na mysli jiny prostor, jehoz kon-
strukce je podobnd jako u Bernsteinova ultrakontinua. V ¢lanku
je to provedeno obecné pro regularni mohutnost.
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