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Poznamka k ¢lanku ,,O rozkladu rovinnych
kolineaci.
Jan Srb, Novy Bohﬁmin.
(Dodlo dne 21. kvétna 1935.)

V élanku ,,0 rozkladu rovinnych kolineaci v produkt harmo-
nickych homologii*)* jsem ukdzal, Ze kazdou (nesinguldrnf) rovin-
nou kolineaci je mo#no rozlozit v produkt nejvyse t¥i harmonickych
homologii. Ptejme se, neni-li moZno rovinnou kolineaci rozlozit
v produkt- dvow- harmonickych homologii.

Je-li K kolineace dvou soumistnych poli ¢ a ¢’ a ma-li pole o’
prejit homologii H v soumistné pole o, takové, aby kolineace poli g
a g, byla homologii H,, musi stfed homologie H padnout do stfedu
perspektivnosti dvou linedrnich bodovych rad korespondujicich
v K a osa prochizet samodruznym bodem spoleénym obéma.
fadam. ProtoZe v rovinné kolineaci je vZdy alesporni jeden bod samo-
druZny, existuji v ni vidy perspektivni sdruzené fady a pak vSechny
tyto fady maji: 1. jediny, 2. vice stiedii perspektivnosti. V pripadé 1.
je stfed vrcholem svazku samodruZnych paprska. Existuje tedy
fada samodruznych bodd a lezi-li stfed na této fadé je kolineace
typu [(10)], nele#i-li na ni je kolineace typu [10]. V piipadé 2.
stfedy vypliiuji pifmku samodruZnou, ptislusnou k samodruZnému
prisediku perspektivnich fad. Padne-li tento prusetik vidy na
ptidruzenou samodruznou pimku je kolineace typu [(000)],
nepadne-li na ni nikdy je kolineace typu [000], nastanou-li oba
piipady zérovei je kolineace typu [0(00)]. :

Uva%ujme nejprve nejobecndjsi pifpad, kolineaci typu [000].
Jsou-li X, Y, Z samodruzné reilné body nelezici v piimce, je koli-
neace K urdena dvéma korespondujicimi body A, A" nelezicimi
na #4dné strand invariantniho trojthelniku. Nazveme-li priméty
boda A, A’ z vrehold X, Y, Z na strany tohoto A, A'y; Ay, A'y;
A;, A', a prisetfky spojnice AA’ se stranami S, Sy, S; jest

*) Casopis 65 (1936), str. 77—83.
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S.8,8.4AA’ %E\—‘SzZYAxA', % ZSyXA,,A’,,—;- YXS,4.4’,. Body 8.,

Sy, S, jsou stiedy perspektivnosti fad XA, XA',; YAy, YA
ZA, ZA', a A, A'y; Ay, A'y; A, A'; body sdruzené na stranich
invariantnfho trojahelniku. Zaujme-li pfimka 8,8,S; viechny mozné
polohy v roviné trojahelniku XY Z, prob&hnou body 4, A’ viechny
dvojiny korespondujicich bodd a jest vidy S,ZYAzA':z N\
A ZS8, XA, A'y N YXS,4,4’,. Je tedy kolineace K uréena mimo
vreholy X, Y, Z invariantniho trojahelniku tiemi body na jedné
jeho stran& z nich# dva jsou sdruZené v K a jeden je stfedem per-
spektivnosti fad uréenych témi body a protéjsim vrcholem. Tyto
tii body je moZno volit libovolng, ale tak, aby nesplyvaly Zadné
dva a z4dny s bodem samodruznym. ProtoZe dile soutin charak-
teristickych dvojpoméri kolineace K je + 1, jsou mozné dva pri-
pady: bud kazdé dva sdruzené body na kazdé strané invariantntho
trojahelniku neoddsluji, nebo na jedné strané neoddéluji a na dvou
oddéluji body samodruzné. Bud strana YZ ta, na které se 4., A's
a Y. Z neodd&luji. Zvolime-li nyni homologii H harmonickou se
stfedem S, a osou jdouci bodem X a oddé&lujici harmonicky s bo-
dem 8, body A4,, A, bude pfimka X A4, osou homologie H, a piim-
ka YZ samodruznou. Aby také H, byla involuéni, t. j. aby na YZ
vznikla h. h. H involuce, je nutno, aby se touto vyménily samodruz-
né body Y, Z, tedy S, musi byt dvojnym bodem involuce uréené
dvojinami Y, Z a A,, A';. Zvolme bod S, tak, aby s X (tedy is Y)
oddéloval body A, A’z tedy také s S,(S;) body 4, A’, ale aby
nebyl dvojnym bodem involuce Y, Z, A,, A';. Z projektivnosti
skupin 5 bodt YZS,4,4'; na YZ plyne, ze neni dvojnym bodem
z4dné skuping na této piimce a z perspektivnosti skupin na ostat-
nich dvou stranach s S,8,8,4A4’, ze p¥i této volbé S, body A4,, 4',
a A, A’, oddéluji samodruzné body XY, ZX. Neni tedy mozno -
tuto kolineaci rozlozit v produkt dvou harmonickych homologii.
P#i jiné volbé S, je z této perspektivnosti patrno: je-li Sy, Sy
nebo S, dvojnym bodem involuce YZ, A;A';; XY, A,A’; nebo
XZ. Ay,A'y v jedné skuping, pak je jim také ve viech skupinich
na téze primce, ale v Z4dné na zbyvajicich dvou pifmkach. Jsou-li
oba body Y, Z imaginarni sdruZené na realné samodruzné ptimce z,
promitnéme z bodu X dvé& linedrni, neperspektivni, korespondujioi
fady (4), (4’) na pi{mku z do Fad (4z), (4'z). Spojnice korespondu-
jicich boda A, A’-fad (A4), (4’) protinaji = v tad¢ (S). Pak je

(A)A(4), (Az) :; (4), (4'z) 2% (4’) a protoze z je jednou ze
spojnic A4’ je (8) A (A} A (4') tedy (8) A (dz) A (A'). AA'S je

teénou pravé kuzelosetky obalené spojnicemi AA’. Splynou-li
A, a A',, prochézi teéna bodem X a S splyne s ob&ma body. Maji
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tedy po dvou projektivni fady (S), (4z), (4'z) tytéZ samodruzné
‘body Y,Z a skupiny S4,4'.YZ jsou opét projektivm’. Protoze
realna hyperbohcka involuce muze byt uréena dvojinou bodu
realnych A,, A’; a dvojinou lmaglnarnich sdruzenych Y, Z. plati
pro tento typ totéz co bylo Fedeno o typu s redlnymi body samo-
druznymi.

Jsou-li v kolineaci typu [0(00)] X, Y redlné samodruzné body
na invariantn{ p¥fmce « s indukovanou prOJektlvnostl typu [00]ay
invariantni pfimka s projektivnosti typu [(00)], nelze volit stied
h. h. H na pfimce z, protoze perspektivni fady, majici na této
ptimce stiedy, prochazeji samodruznym bodem X, kterym by
také musela prochazet osa h. h. H. Pak ale projektivnost [00] na
pfimece x pfi H invariantni, nemuze touto piejit nikdy v involuci.
Zvolime-li stted h: h. H na pfimce y, je tato p¥i ni invariantni
a aby projektivnost typu [(00)] na y pfesla v involuci. musi osa
h. h. H prochazet bodem X. Tato osa musi vSak také prochizet
bodem Y jako priseéikem fad se stfedem perspektivnosti na y. Je
tedy nutno zvolit samodruznou pifmku x zaosu h. h. H. Aby
také H, mohla byt involuéni, je nutno, aby soumistné projektivni
fady indukované kolineaci K na x byly involuéni. O této a o koli-
neacich typu [(10)] a [(000)] je v zminéném ¢lanku dokazano, Ze je
vidy mozno rozlozit je v produkt dvou harmonickych homologii
a zarovel je uvedena volba stiedl a os.

Neinvoluéni kolineaci typu [10] nelze nikdy rozloZit v produkt
dvou harmonickych homologii. Stied h. h. H by bylo nutno zvolit
ve stfedu jejim, ktery je samodruznym bodem fad indukovanych
kolineac{ K na samodruznych paprscich jim jdoucich. Tyto paprsky
jsou tedy i pfi H invariantni a projektivnosti typu [00], na nich
kolineaci K indukované, nemohou h. h. H pfejit v perspektivnosti
involuéni. Jinak by musela byt osa dané homologie zvolena za
osu h. h. H. V tomto piipadé opét nemiize piejit v involuci hyper-
bolickd projektivnost indukovand danou homologii na pfimce
spojujici jeji stied se stfedem homologie H, kters je také invariantni
pii H,. Tim je dokdzdno: Rovinnou kolineaci (nesinguldrni a ne-
wnwvoluéni) nent obecné moino rozloZit v produkt dvou harmonickych
homologii. V pripadech kdy rozklad moiny je, je vidy moiny systé-
mem mnekonecné mnoha dvojic a to bud 7ednomocnym s invarianint

pHimkou a invariantnim bodem (ktery maze na této primce lefet). nebo
8 dvéma pfimkami a dvéma body invarianinimi nebo dvéma systémy
dvojmocnyma: proym se svazkem invarianinich paprski, druhym
8 fadou invarsantnich bodd. V pifpadu prvém vsechny stiedy dvojic
h. h. jsou dvojiny bodi invariantni -pfimky a osy dvojiny piimek
svazku se stfedem v invariantnim bodé. V piipadu druhém sttedy
- prvych’ (druhych) h. h. z kaZdé dvojiny jsou body invariantni
pimky jedné a spoleéné, osa je druhé invariantni pfimka. Spoleény
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