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Poznamka k dvojicim prvoéisel s konstantnim
rozdilem.
Napsal Karel Koutsky.
(Doslo 20. tnora 1932.)

Véta, kterou v této prici chei dokdzati, zni:

Prvotisla p, pro méz p + 2k (kdez k > 1 jest dané celé éislo)
jest rovnéZ prvotislem, jsou tak Fidce rozlotena, e v fadé viech prvo-
éisel (srovnamych podle velikosti vzestupné) nelze udati #ddnou kon-
stamtu ¢ = 1 (c celé ¢islo) tak, aby mezi kazdouw skupinou ¢ soused-
qich prvocisel bylo aspoti jedno prvoéislo s Zddanou vlastnosti.

Jinymi slovy: V ¥ad® vSech prvodisel (srovnanych podle
velikosti vzestupng) vyskytuji se libovolné velké tseky, v nichz
neleZi ani jedno prvoéislo p, pro néz p + 2k jest rovnéZ prvoéislem.

Ditkaz: Vychodiskem jest tu véta, kterou jsem dokézal v préci:
,,Zobecnéni Brunovy véty o prvodislech®, kterou jsem neddvno
predlozil des. Akademii véd a uméni v Praze. — Véta tato jest:

Existuje-li nekoneéné mnoho prvoéisel p, pro néz é&islo p + 2k
(kdez k& =1 jest dané celé &islo) jest rovnéz prvodislem, potom
obg nekoneéné rady: '

;-217 resp. ;p——%l—c’ (1)

kdez soulty vztahuji se na prvoéisla z dvojic o konstantnim roz-
dilu 2%, jsou konvergentni.
Nam se jednd hlavn& o prvni z téchto Fad.

Vsechna prvodisla srovnand podle velikosti vzestupné budtez:
2 = o Py Py e i I i1 (2)
Déle pak o, necht jest soufet pfevratnych hodnot téch prvo-
Lisel p lezicich v intervalu
Petn—1) < P = Pons (3)
pro néz p + 2k jest rovnéz prvodislem.



Predpokldddme-li existenci aspoii jednoho prvotisla p s Za-
danou vlastnosti mezi kazdou skupinou ¢ sousednich prvoéisel,
potom z ptedeflé nerovnice plyne:

1.
P Pen
a tedy i 1 1 1
Op = “‘2—2 > 4
252725, )

kdez soudet X vztahuje se jen na prvo
lezici v intervalu (3).

Tu vsak rada:

¢

isla s Zadanou vlastnosti,

i On, (5)
n=1

jsouc totoznd s prvni z fad (1) — coZ snadno lze nmahlédnouti —
jest konvergentni. — Podle (4) pak ale i rada

o 1
s (6)
n=1pcn

majici vesmés kladné éleny, nutné by musela byti konvergentni.
Dokézi vsak, ze Tada (6) jest divergentni pro kazdé c.
Je-li ¢ =1, pak fada (6) predstavuje soudet prevratnych
hodnot vSech prvoéisel a tato fada, jak zndmo jest divergentni.®)
Budiz tedy ¢ > 1. Pro r-té prvodislo v radé (2) pro »> 1
plati vztah?)

pr<a.r.logr,

kdez a jest urdita konstanta. Ponévadz jest ¢ > 1, jest jisté téz
cn > 1 a tedy plati

Pen < a cm log cn,
¢ili
1 1 1
Pen ~ ac mlogcn

(7)

oo
Je-li nyni u, = ., potom Yada Zun soudasné konver-

n log cn ]
o

guje nebo diverguje s fadou Ea‘ . ugt pro kazdé a> 1.%) Tu jest:
’ t=1

1) Landau: Vorlesungen iiber Zahlentheorie. I. str. 69. véta 114.
(Lipsko 1927.) y
' 2) TamtéZ: str. 68., v&ta 113. logr jest p¥irozeny logaritmus.

3) Petr: Polet diferencidlni, str. 62. Praha 1923.
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