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’ v uﬁ - .
uzaviensa F, takova, Ze @ =2Fy. Klademe-li @, = 8. F,, jest
o r=1

Z=2d,a mno#stvi @, jsouuzavtend v 8. Tedy kazdé v S oteviené
y=1
mnozstvi jest Fo v R. Zbyva ukazati, Ze S jest normélni prostor.
Necht tedy A, B jsou uzaviend v § a necht 4 .B = 0. Mame
ukézati, ze existuji v S oteviend U’', V' takovd,ze A ¢ U, B ¢ V',
U . V' = 0. Jeito 4, B jsou uzaviend v S, podle M, 6 jest 4 =
=A4.8 B=B.S. Jeito 4. B =0. jest 4 .B.8 = 0. Klade-
me-li 4,=4—B, B, = B— 4, vidime lehko, Ze A C A,.
B ( By. Jeito 4, ¢ 4, podle M, 4.2 jest 4, C 4, tedy 4,B, = 0;
podobné A4,B, = 0. Jezto R jest dokonale normalni, B — B jest
F, v R; z toho nésleduje snadno, %e také 4, = 4 (R — B) jest
F, v R; podobné B, jest Fy,v R. Jezto A,B, = A,B, = 0, podle 18
E\lstUJl v R oteviend U.V takova, Ze A C U . By ¢V (tedy
AcU BcCVcUV=0. Sta¢i poloziti U’ =S. U, V’=S. V.

28. Necht R jest dokonale normdlni prostor. Necht dim R < n.
Necht S ¢ R. Pak dim S £ n.

Dikaz. Necht W' jest koneény systém v S otevienych mnoz-
stvi pokryvajici S. Méme ukéazati, Ze existuje koneény systém B’ v §
otevienych mnozstvi takovy. ze 1° 8’ pokryvd S; 20 kazdé V' e B’
jest &asti nékterého U’ ell’; 3° B’ md ¥4d < n. Necht U’;
(1£i<m) jsou elementy W'. Pak existuji v R oteviend U;

takova, ze U'; =8 .U; Poloime A ZU Mnozstvi 4 jest

oteviené v R; jezto R jest dokonale normalm A jest F, v R. Tedv

existuji v R uzaviend 4,(»v = 1,2, 3...) takova, Ze 4 —-Z A,.

Jeito dim R £ n, podle 4 jest dim 4, <n. Tedy podle 24 jest
dim 4 £ n. Jeito mneistvi U,, U,. . . ., Up pokryvaji 4, existuje
konetny systém B v 4 uzavrenych mnozstvi takovy, ze 10 B
pokryvé A4; 20kazdé V e B jest ¢asti nékterého U;; 3° B ma F4d < n.
Zidany sy stém B’ obdrzime, kdy% kazdé V & B nahradime mno-
stvim V'= 8. V.
*
Contribution & la théorie de la dimension.

(Extrait de l’article précédent.)

Définition. R étant un espace topologique, dim RZn
(=—1,0,1,2,...) signifie: A chaque famille finie 11 d’ensembles
ouverts recouvrant R on peut attacher une famille finie ¥ d’en-
sembles ouverts telle que: 1° B recouvre R; 2° chaque V &% fait
partie d’un U ¢ U; 3° 'ordrel) de B est < n.

1) B étant une famille de sous-ensembles de R, I'ordre de B est < n,
si la partie commune & n 4 2 éléments quelconques de B est vide.
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Théoréme I. Soit R un espace normal. Soit R = Z A,,

4, = 4,, dim 4, <=z Alors dim R < .

Démonstration. Soit Ul = {U;}(1<i<m) une famille
finie d’ensembles ouverts recouvrant R. On construit par récurrence
des familles B* ={V?} (1<i<m; »=1,2,3....) d’ensembles
ouverts telles que: 1° Vo ¢ U;; 20V ¢ Vetl; 80 By recouvre A,;

40 Pordre de B¥ est < n. Les ensembles V; = >V ¢ U; recou-

v=1
vrent R et on voit sans peine que 'ordre de {V;} est < n. On peut
supposer que A4, = 0; alors ¥;! = 0. En supposant la famille 8
construite. on construit V*+! comme il suit: Soient W P;
(1=4=m) des ensembles ouverts tels que: 1° Ve C P Pic

C Wi CW;i ¢ U 2 Pordre de T = {W;} est < n. Soit 8 = {Z,)
une famllle finie d’ordre < n d’ensembles ouverts recouvrant 4,.;
et telle que 1° Z, Ve + 0 entraine Z, ¢ P;; 2 0 Z,.P; =0 entraine
Zy, ¢ Wi. Zyest de premiére espéce 8'il existe un 4 tel que Z,Vy = 0;
chaque Z, de premiére espéce soit attaché a chaque ¢ tel que Z, V. ==0.
Z, est de deuxiéme espéce si Z,VP = 0 pour chaque 7; chaque
Z, de deuxiéme _gspéce soit attaché & une seule valeur de @ Ehoisie
de maniére que Z, C U; et. si cella est possible, aussi que Z,P; & 0.
Posons Vyp+l = V¢ + XZ,, r parcourant toutes les valeurs telles
que Z, est attaché a Iindice <.

Théoréme II. Soit R un espace parfaitement normal.?) Soit
dim R< n. Soit S ¢ R. Alors dim S<n

Démonstration. Soient U; (1< i < m) des ensembles ou-

verts recouvrant S. L’ensemble 4 ZU étant un F, dans R,

i=
on déduit facilement du théoréme I que dlm A £ n. 1l existe done

des ensembles ouverts V; tels que: 1° V; ¢ Uy; 20 ZVi =4)>8;
=

3% Pordre de {V;} est < n.

Probléme. La définition de la dimension ici adoptée est-elle
équivalente, pour tous les espaces parfaitement normaux, & celle
adoptée dans mon Mémoire Sur la dimension des espaces parfaite-
ment normaux (Bull. intern. de I’Acad. des Sc. de Bohéme, 1932)?3)

%) Ceci signifie que 1° R est normal; 2° chaque ensemble ouvert’ est
un Fd On sait que chaque espace métrisable est parfaitement normal.

3) V. aussi ma Note Sur la théorie de la dimension (C. R.,'t. 193, 1931,
p. 976).
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