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Poznamka k dikazu zdkona reciprocity pro kva-

dratické zbytky.
Napsal K. Petr.
(Doslo 10. ledna 1933.)

Pro zdkon reciprocity poddna neptehledns rada dikazi. P¥i
tom snaha matematikd sméfovala k tomu, podati dikaz nejstrué-
néjsi a zéroveil pochopeni nejptistupnéjsi. Jeden z takovych dikazi
jest Frobenitiv-Zellertv, ktery ve své knize ,,Uvod do elementarni
teorie &iselné* podava prof. Rychlik (str. 72 a néasl). P¥ibuzné
dikazy struénosti vynikajiei poddny od Kroneckra a jinych.
V nésledujicim poddno nové — pokud mi oviem zndmo — sestaveni .
dikazu na zdkladé pomticek k tomu jiZz diive pouzivanych.

Pii tom lze hned podati dikaz véty obecnéj$i, vztahujici se
k symbolu Jacobiové. Budtez dv& &isla cela, lichd, kladna
a nesouddlng P, Q. Utvoirme Yadu &isel

1.9,2.9,3.9,....3(P—1)Q. | (1)

Odetétéme od jednotlivych ¢lent této fady celodiselné nasobky
&isla P, tak aby zbytky po odeéteni vznikajici byly v absolutni
hodnoté mensi nez §P. Budeme této operaci kratce Fikati ,,déleni
podle zbytku o nejmensi absolutni hodnot&*. Provedeme-li déleni
na pf. na ¢lenu k@, obdrzime zbytek r; a mime tento vztah

kQ=pP + 1, 0<k<}P, 0<|m <3P, (2)
k, pr, 7 jsou éisla celd. Zbytky v fadé (1) tak vznikajici tvori Fadu
. . 15 T v oy T3 (P—1): {3)
jez od rady
1,2,k (P—1)

se li8i jednak pofddkem, jednak znaménky. Polet zdpornych ¢lent
v fadé (3) oznalime u. Pak definujeme

(§) = v~ )

" Pro takto definovany symbol pak dokdieme zdkon reciprocity.
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K tomu cili utvoiime soucet rovnic (2) psanych pro k=1, 2, ...
.3 (P—1). Pfi tom zaroven Clen r, ktery se shoduje aZ na

znaménko s jednim z éisel 1.2,... L (P—1) na pf. s I, ddme
na levou stranu a slouéime jej s Q. Dostaneme tak vztah
LP—l) 1} (P—1)
2 1RFN=P >3 py
=1 k=1

Q = 1 jest ¢islo sudé, nebot @ jest podle pfedpokladu liché; jest
tedy na levé strané soudet ¢isel sudych a tedy éislo sudé; jest tudiz
i prava strana Gislo sudé. a jelikoZ P jest liché, jest soucet Zpi
¢islo sude. .

Provadime-li deleni ¢isla kQ é&islem P podle nejmensiho
zbytku kladného, obdrzime misto (2) rovnici

Q=9 P + 11, 0<k<iP, 0< 'y <P;

k, p's, 7’1 jsou &isla cela. O¢ividné jest p'x = pz, je-li ve (2) rz kladné
(pak i 75 = r'z); je-li viak 7 zdporné, jest py = p'x + 1. Jest tedy

ijpk = %'p'k 4o op= %'pk — L.Z'p'k = %’p'k (mod 2),
k=12 ...,3P—1).

Mdme tudiZ téz ze (4)

P
Avsak otividné jest
(— 1P =sign (1.P—kQ) (2. P—kQ) (3. P—kQ) . . .

[$(@—1) P — k()]
::signllY(lP—kQ)_. =12 ...,3@—1).

(Q) —(—1)EE L=1,2...,4@—1).

vV

Mohli bychom soudin sice roziffiti o dalsi éinitele vztahujici se
k vét$im I neZ vytéenym, aviak jest to zbytedno, nebot IP —
—kQ >0, jeli I>1(Q@—1) a k<3P —1), a Cinitelé, jez
bychom tak ptibrali, jsou kladni a nemaji vliv na znaménko.
Jest tedy

(jg) = sign ILTIZY (IP — kQ),

CE=1,2...3P—1), I =12,...,5@—1).
Stejné vsak jest

(g-) = sign ILHZY (k@ — IP)
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