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Poznamka k sestrojeni normalni kiivky zborcené
plochy Sroubové. £

F. Vyéichlo.
(Doslo 28. ledna 1932.)

Plocha §roubové P budiz vytknuta osou O a pfimkou vytvoru-
jici V s danym parametrem p. Vyjadime tuto plochu ortogonilnim
primétem do roviny kolmé k O, jez obsahuje osu piimek O, V" a bud
dale v stopnik p¥fmky V na pramétné. Jest tudiz v pata kolmice
spusténé s primétu O; osy O na pramét V; pfimky V (obr. 1).
Méni-li se pfimka ¥V na ploSe, probéhne bod v normalni kiivku
plochy. Na&i filohou bude sestrojiti elementdrné oskulaéni kruz-
nici této kiivky v bodé wv.
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Obr. 1.

Rovina teénd « v libovolném bodé o piimky V uvaZované
plochy je stanovena piimkou V a teénou 4 Sroubové kiivky pi-
slu$né bodu a. Protnéme tuto rovinu rovinou rovnobéznou k pri-
métné a majici od této vzdalenost 4+ p nebo — p, v piimece be.
kde b je prisesik ptimky 4, c priseéik pfimky V. Primét spadové
piimky S¢, vedené bodem ¢ v roviné ¢, je kolmice spu$téna s a,
na b,¢;, ktera necht protne piimku v0; v bodsé [.

Primky 4 a 8¢ jsou konjugované teény plochy P a tedy také
hyperboloidu Hy, ktery ji podél pfimky V oskuluje. Nalezi tedy
primka Re, pro kterou (482V R®) = — 1, tomuto hyperboloidu Hy.

Protne tudiz kolmice spusténd s v na @,0, pHmky a,l;, R,®
v bodech 1;, 2,, pro néz Gsedka 1,2, rovné se tsedce v,1,.
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Asymptoticka rovina plochy Hy a prislusnd p¥imece V protind
tudiz tuto plochu jesté v piimce U soumérné k V poloZené podle
promitaciho paprsku bodu /;. Je tedy obrysem primétu plochy Hy
kuzelosecka, kterd méa bod v, jakoZ i symetricky k nému vzhledem
k I, polozeny bod %, za vrcholy a bod O, za st¥ed k¥ivosti pfisluény
bodu ». Nésledkem toho druhé osa tohoto obrysu lezi na prlmce
H, || V, vedené bodem 11 a Gtverec poloosy rovni se tu souéinu

v0; . ;.
Kolmice spusténd s v na aly Sede R.® v bodé r¢ nalezejicim
stopé K, plochy Hy na primétné. Ponévadz kuZelosedka K, mé v
a u taktéz za vrcholy, je tim sta-
novena. Roviny rovnobézné s prii-
métnou protinaji Hy v kuzeloseé- y
kach, jejichZ st¥edy lezi na p¥imce T ‘gt T
L, pro kterou L, = H,, a jeZ je po- Vo]
larou vzhledem k plose Hy neko- t 4]
nefné vzdalené piimky nalezejici YR
primétné. Hledejme pifmku L.

PoloZme vOl—m vly=n apro-
tnéme Hy rovinou rovnobéZnou
s pramétnou. a majici od ni
vzdalenost p. Tato rovina seée V
v bodé ¢ a teénu sestrojenou v
bodé » ke k¥ivee Sroubové, kterou
tento bod opiSe, necht protne v bodé ¢ (obr. 2 je vzhledem k obr. 1
dvakrate vét¥f); potom pi{mka R® harmonickd k V vzhledem

k teéné vt a promitacimu paprsku bodu v leZi na plose Hy. Je-li #°
prase¢ik piimky R® s pfimkou cf je r,* harmonicky k ¢, v vzhledem

k bodtm v a . Ponévads ve, = Oyl jest ve, = n—m, vt = —m,
takze 9 1 1

Tm T n—m
odkud plyne

e m(n — m)

T T T —m

Pilici bod d, tisetky ¢,7,° mé od v vzdilenost

o . n—m)?
vdy = §(ve, + o) = (2_n————m .
Je-h d, primétem bodu d na p¥mee cf lezicim, jest patrné pfimka vd
rovnobézné s hledanou pfimkou L.
“Praméry prochdzejici body na V téch kuzelosedek plochy Hy,
které lezi v rovindch rovnob&znych k primétné, vytvoruji hyper-
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bolicky paraboloid, ktery mé rovinu centralni plochy Hy nélezejici
ptimee V za jednu rovinu Fidici, kterd je rovinou promitaci piimky 1.
Paraboloid proto obsahuje jednu pfimku F kolmou k priamétné.
Tvoii tudiz praméty uvazovanych priméra svazek, jehoz vrchol Fy

le#f na p¥imce »0,. Ten z téchto priméra, ktery prochdzi bodem ¢,
sete L v bodé k, pro ne]z Ik, = vd,. Z podobnych trojuhelniki
A wFy, Ak LF, plyne tméra

vey iy = oFy : (hey + vFy),

z niz dostaneme L
. vl = 2n — m.
Lezi tedy F; symetricky k bodu O; vzhledem k [;.

Budiz ddle K¢ kuzelosetka, ve které seSe Hy rovina rovno- .
béZné s primétnou a prochdzejici bodem a, I* budiz jeji sted.
Kolmice s bodu [, na ¥V, necht protne a,/;, v bod& m,*; z Gméry

me® vl = b vay, = Lk Tve, |
obdrzime

Protina-li rovnobézka k primce V, bodem m,= Vedena prnnl\u A
v bodé m,, jest n?
vm, = —2‘77~ " N

Je patrno, ze m, je stiedem k¥ivosti k¥ivky K, pro bod v.

Uréeme téz stted kiivosti n,* kuzelosetky K,* pro bod «; tim.
Ze patou e, kolmice s bodu /; na a,/,® spusténé vedeme rovnohézku
k ol,, jez vytind bod n* z pfimky a;m,®. Protini-li tato rovno-
bézka p¥imku L; v bodé e,° vyjadiime délku tseéky e,°n,® pomoct
améry

'”'1T31; : ile_10 = myh° : l:l1;1- .
Oznaéime-li ¢ thel piimky Fya; s primkou Fyov, jest

lLe? = LF, sin & cos &, mal® = n%_—__z) a Ll =LF, tg .

Dosazenim téchto hodnot obdrzime z uvedené tméry

n,%¢,° n

IF,cos?¢ n—m

-Opi¥me nad I,F, jakoito pramérem kruimici I, tato pi'och'ézi‘
bodem e, a piimka n,%, ji protne je§té v bod&e. Jelikoz e,%,° =
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