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K p¥ibuznosti (2, 2) v zakladnich atvarech.
F. Vyéichlo.
(Doslo 6. éervna 1932.)

Uvazujme piibuznost (2,2) dvou fad bodovych na mimo-
béinych primkich U, U;. Jest znamo, Ze jest stanovena osmi
druzinami sob& p¥islusnych bodu. Spojnice téchto druzin stanovi
nekoneéné mnozstvi ploch 2. stupné, jez se jich dotykaji. Kazd4
z téchto ploch P, jez se uvedenych osmi piimek dotyka, vede
k dané pribuznosti. Kazdé teéna plochy P, kterd piimky U a U,
protind, Gini tak v druZiné sobé prislusnych bodd. Tyto tedny
vytvoruji zborcenou plochu 4. stupné S opsanou vSem zminénym
plochdm 2. stupné. Pimky U a U, jsou na plofe S dvojnymi
piimkami. Jinych dvojnych prvki tato plocha neobsahuje. Kdyby
na ni lezel dvojny bod mimo U a U,, pak by pfitka jim vedena
k U a U, musela naleZeti ploSe majic s ni vice neZz 4 jednoduché
body spoleéné. Piimka by byla dvojnou p¥imkou plochy a v dané
piibuznosti by jednomu bodu dvojnému na U prislusel taktéz
bod dvojny na U, a p¥ibuznost dand by nebyla obecna.

Pomoci pfimek na plose P provadi R. Sturm*) dikaz véty,
kterd pravi: Dvojpomér bodi rozvétvent v jednom wtvaru rovnd se
dvojpoméru bods rozvétveni v druhém ditvaru a rovnéE dvojpomér
boda dvojnych v jednom utvaru rovnd se dvojpoméru dvojnych bodi
v druhém dtvaru.

Poddme zde dikaz této véty ponékud odlisny a ryze geo-
metricky. Ptimka U necht protne plochu P v bodech @, b, ptimka U,
v bodech ¢, d,. P¥imky na P t&€mito body prochézejici a nalezejici
jedné fad& budtez prislusné: A4, B, 0, D,; piimky témito body
v Yadé druhé na P budtez: 4’, B’, C',, D';; body, v nichZ se tyto
piimky protinaji ozna¢me podle tohoto schema

|4 BC, D,
A" |a bycs dy
B |ayb ¢, dy
C'y (a3 by ¢y dy
D | A

*) Geometr. Verwandschaften I. Bd. pg. 258.
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.Bodylrozvétxteni na U jsou a, b a priseétky ¢, d tednych
rovin (C,D"y), (D;C 1)vpolozenych primkou U k plose P, s ptimkou U;
obdpbné body rozve:cveni na U, jsou ¢;, d, a prisediky a,b, tednych
rovin (4B’), (BA') piimkou U k plose P polozenych, s pfimkou U,.
Nésledkem toho protind piimka a,d, ptimku U v bodé d, pfimku U,
v bod& a,, piimka byc; p¥imku U v bodé ¢, pfimku U; v bodé d,.

Uvazujme nyni pf‘inﬁy ady, bey, ¢by, d—al, Jez protinaji vesmés
jak U, tak U,. Piimka cyd; protind pfimku ad,, jelikoZ s ni lezi
v roving (D, A4’), ona protiné pfimku be;, ponévadz s ni lezi v roviné
(0,B'); déle protind piimku cb; v bod® ¢; a p¥fmku da; v bod® d.
Piimka agb, protind ad,, jelikoz s ni leZi v roviné (4.D",); ona protina
téz be,, jelikoZ s ni lei v roving (BC'); déle proting cb, v bods
by a da, v a. o '

7 toho soudime, Ze p¥imky ad,, be,, ¢by, da,, lezi na plose 2. stup-
né nélezejice téZe fadé primek; plocha ta obsahuje jejich trans-
versaly U, Uy, cyds, aghs, z Yady druhé. Piimky fady jedné vytinaji
z ptimek Fady druhé prométné fady bodové; jest tedy

abed 7 dyc,bya,, takze
(a,bi¢,d;) = (abed).
Tim jest spravnost prvé asti uvedené véty dokdzana.

Body dvojné na U, jsou prisetiky ¢, f; teénych rovin (44’),
(BB') plochy P v bodech a, b, dale prisetik y, primky, kteréd spo-
juje bod dotyku ¢, roviny (C,D’;) s bodem ¢ a potom priseéik 4,
piimky, kteréd spojuje bod dotyku d, roviny (C'yD,) s bodem d.
Na piimce U jsou dvojné body y, d priseéiky s te¢nymi rovinami
(C,C"), (D, D",), dale prisetik « primky, kterd spojuje bod dotyku a,
roviny (AB’) s bodem a;, a konetné priseéik f piimky, ktera
spojuje bod dotyku b, roviny (BA’) s bodem b,. o

Promitneme-li body aabd lezici na U z bodu a, na pfimku a,d
a odtud na pHimku U; z bodu d, obdrzime vztah

(aadd) = ayoydby);
nebot byd, .je priseénici roviny (BA’') s rovinou (D,C") a tudiz
sete U, v bod& b, a d je prisetikem rovin (4B'), (B4"), (D,C").

Tim dospivame k relaci:

(abde) = (aybidyy)- (_1)_

Obdobné promitneme-li B, a,b,c, z bodu b, na primku bscs
a odtud z bodu ¢, na U, obdrzime vztah:

(Babc) = (byc,faary), takze . )
(abeB) = (ambyesf)- -
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Dale promitnéme y, b,c,d, z bodu ¢, na byc; a odtud z b, na U,
tim obdrzime vztah
(7’1 1C1dh) = (cdyb), takie 3
(bedy) = (breaddryy) ®)
konedné promitnéme &,a,¢,d; z bodu d, na ayd; a odtud z bodu a,
na U, 6imZ obdrzime vztah:

S (acdd) = (a,c,d,6,). (4)
Z relace (abcd) = (a;b,c,dy) a z rovnic (1)...(4) plyne:
abcdafys . .. m abediefyi6y . .. I

Je tedy téz
(aByd) = (aBry16y)-

Relace (abcd) = (a,b,¢,d,) plyne ihned uvazime-li, Ze byabaycyd,c,d,

jest osm asociovanych bodd na ploée P; nebot body agbcye, lezi

v roviné a rovnéz byad,d, lezi v roviné; nasledkem toho leZi pru-
seéné primky protﬂehljrch stén v osmithelniku u_byabagcydie,d, na

plose 2. stupné. Tyto primky jsou bycs, ad, be,, ady, co% jsou pravé
ty primky, k nimZ jsme prve dospéli.

Kdyz étyfi z osmi asociovanych bodé promitdme ze dvou
pﬁmek, které spojuji ostatni &ty¥i, obdrzime prométné svazky.
Pro nas piipad plyne z toho, Ze transversély pfimek U a U; z bodl
by vychdzejici jsou &tyfi piimky plochy 2. stupné, jsou to

primky aa,, Bby, ¢yy, 'ds,, takze

(afed) = (aybyy16)-
K bodtim abyd piimky U json na U; vzhledem k plose P sdruzeny
body a,f,c,d,, takZe jest téz

(efrcrdy) = (abyd). -
Promitnéme dile fadu a,a,d,d jednak z ¢, na U a z dy na U,, ¢imz
obdrzime vztah

(cybd) = (a10,d,6y),
jednak z @, na U a z b, na U,, éimZ obdrzime:

(zabd) = (ay6,,b4)-

Kdyz promitneme ¥adu ccsbsb; na ptimku U z bodu b, a na ptimku U,
z bodu ¢, obdrzime:
(cabB) = (y161d1b1),

potom na p¥imku U z bodu d,, a na p¥imku U, z bodu ¢,, obdrzime:
(cadd) = (y1¢1d1b1), »
a koneéné na U z bodu b, a na U, z a, takZe obdrzime vztah:
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