#3D
VAL 7

—/

Werk

Label: Abstract
Jahr: 1932
PURL: https://resolver.sub.uni-goettingen.de/purl?31311028X_0061 | log77

Kontakt/Contact

Digizeitschriften e.V.
SUB Géttingen

Platz der Gottinger Sieben 1
37073 Gottingen

& info@digizeitschriften.de


http://www.digizeitschriften.de
mailto:info@digizeitschriften.de

289

- 10. V tomto pojednani poukézal jsem k souvislosti polynomu
Laguerrovych s funkcemi Kummerovyml a polynomy Jacobiho
a odvodil jsem rozvoj vyrazu

—
xk e* f ;k dx
z
v fetézec a dokézal jsem, Ze jmenovatel n-tého piiblizného zlomku
jest pravé Laguerriv polynom L, .1 (x) Tento vysledek jest
zevieobecnénim vysledku Laguerrova a Nielsenova nalezeného pro
k = 0 a zpisob dukazu jest od obou autort odliny. V poslednim
odstavei odvozena souétovd formule pro polynomy Laguerrovy.
*

Sur les polynomes généralisés de Laguerre.
(Extrait de 'article précédent.)

J’établis par une méthode différente de celle de Laguerre,

le développement de la fonction:

k e’
z
ke poras dx

z

en fraction continue. Le dénominateur de la -m-iéme réduite
@n(®)
Yn()
par le développement de la fonction génératrice: (1).
L’équation différentielle (I) et la relation de récurrence (VI)
liant trois polyndmes consecutifs, sont caractéristiques pour les
polynémes en question. L’ensemble de ces deux relations con-
stitue la base pour la considération suivante. Considérons l’ex-

est le polynome généralisé de Laguerre: Lyj.,(x) fourni-

pression S (formule IX du texte). Soit Pn() la ‘n-iéme reduite

Yn(®)
du polynéme 8. 4 :
Les fonctions @u(z), wa(x) satisfont & 1’équation différentiel-
le (23): ' '
T (@'nyn—@nY'n) —(k+2) Prypn+ 2 +7r=0
!
o r=2 (Irfk——*-l;?;) dont I'intégrale est-donnée par (25), ol p—g=r.
. On voit par la forme de ’équation différentielle (23) que:
1. Téquation yn(z) =0 a toutes ces racines distinctes, tout
diviseur commun de (%) et ¢'n(x) devrait étre diviseur de r..
2. par -le méme raisonement en voit que les polynomes
¢n( ) et pu(x) n'ont de diviseur commun.
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Quand on fait la dérivée de 1’équation (23) en se rappor-
tant aux propriétés (1) et (2) des polyndmes ¢u(x) et yn(x) on re-
trouve deux équations:

Y+ (1+k+2) yYn=ay. (28)
et son adjointe:

2¢"n+ (1—k—2) ¢'n—gn+ Yn+20 P =agn
et a=mn, le coefficient de 2" en y,(x) étant égal a 'unité.

Le simple rapprochement des deux équations (28) et (I)
donne le résultat:
‘ Yn(®) = Lp k4, (7).

Puisque la limite du reste R, (XII) dans le second membre de

_(25) devient égale a zéro, en voit que % est en effet la n-
iéme réduite du développement'

f ——dz
en fraction continue.

Les relations de récurrence (VI) et (VII) vérifiées par les
deux fonctions @.(x) et ,(zr) donnent immédiatemment le dé-
veloppement (XIII) et par l'integration par parties nous obte-
nons par conséquent, la fraction continue (XIV), d’accord avec
‘le résultat antérieur donné pour k¥ = 0 par Laguerre, loc. cit.
Ce résultat constitue une a,na,logle 4 celui pour des polynémes
d’Hermite.

A la fin du mémoire I'auteur établit la formule d’addition
pour les polynémes de Laguerre sous la forme:

Ly (21 + 25+ - . . + 2p) = [Li (%)) + L (%) + . . . + La (zp)]*

- en; convenant de remplacer dans le développement du second
mefhbre une puissance telle que [Lz (z:)]" par L. (z). Cette for-
mule, d’'une forme trés condensée, avait été donnée par N. Niel-
sen et J. Kampé de Fériet pour les polynémes d’Hermite.?)

1) J. Kampé de Fénet Sur\meformuledesbfognbmes d’Hermite.
- Det. Kgl. Da.nkse Videnskabernes Selskab. M.—f 2. 1923.
s ’1)ng Nielsen: Recherches sur les polyndémes d’Hermite. Ibid.
1. 6. 1918. ; . .
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