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K jedné vété Petrové o racionalnich k¥ivkach
tretiho Fadu.
J. Sobotka.

1. V literarni ¢innosti profesora Petra shleddvime se téz
jmenovité v jeho mladsich letech, s cennymi pracemi geometric-
kymi. Ve vzpomince na prvni dobu spoleéného dlouholetého
pusobeni vracim se zde k pojednéani, jez uvetejnil v roéniku XXYV.
(r. 1906.) tohoto ¢asopisu.a v némz dospiva k zajimavym vztahtm
jistych trojin bodovych na racionalnich kfivkiach radu tfetiho,
abych nékteré vztahy v ném uvedené odvodil zpisobem &isté
geometrickym.

Obsah véty, o niz se tu jednd, uvadim v nasledujicim do-
slovné, ]ak jest ve vzpomenutém pojednani vysloven, a% na ozna-
éeni, jez bylo ponékud pozménéno.

., BudiZ ¢, racionalni k¥ivka ttetfho stupné o dvou riznych
teénédch 4, t, ve dvojném bodé. Tyto teény necht protinaji pfimky
inflexnich bod@ v bodech 7', 7,. Budiz k jakakoliv kuZelosedka
dotykajici se teden ¢, t, v bodech T,, Ty, KuzZelosedka tato protini
¢g v Sesti bodech. Téchto Sest bodu lze rozloziti ve dvé trojiny
bodové A4,4,4,, 1B2B3 Ozna¢me za tim G&elem inflexni body -
1,, 1, I,. Zvolime si kterykoliv ze Sesti bodd, na p¥. 4,, a promfitne-
me-li postupné ze tif inflexnich bodu tento bod A, na kuzelosetku £,
dostaneme body B, B,, B, jedné trojiny, a to jiné, ne% té, ke které
patii 4,. Podobny vyrok lze udiniti oviem téz o A,a A4,. Zvolime-li
si vhodné& oznadeni u zminénych trojin, pak piimky

A\B;, A,B;, A;B, prochizeji bodem I,, ,
. 4;B;, A,B,, A4;B, » o A (I)
A\B,, A,B;, 4;B; » S '

Pojmenujeme dvé takto uréené trojiny A,4,4,, B,B,B, troji-
nami sdruZenymi. Mezi svazek kuZelosetek dotykapmch se teden
h, ty V bodech 7', T', néle#i jako jednoduchy p¥ipad kuZelosetka
ko, je¥ se k¥ivky c, dotjka ve tfech bodech K,, K, K, Pii této
kuZelosetce splyvaj{ obé trojiny bodové. Prochézi pak tecna v K,
ku ¢, bodem Iy, pfimka K,K; bodem I, atd.

Budiz 4,M4,M4,® jedna z trojin na kuZelosedce k svazkn
dotykajictho se teten #, t; v T, Ts, B,®B,®B> ]edna. z trOJm
na kuZelosedce £k, toho svazku. Pak pla,tna. jest véta:
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- AMB®; A,WB®, A,MB,® prochizeji bodem C,,
AI(I)B3(2)9 AZ(I)B2(2)7 A8(1)B1(2) tE) ¥ EX) 029 (II)
Al(l)Bz(z)r Az(l)Bl(z)s Aa(l)'Ba(z) 33 z ) Ca-

(), 0y, C; jsou pak body na kfivce ¢; a jsou jednou tro-
jinou na kuzelosedce k; nafeho svazku.

Sestrojime-li z B;VB,MB;M; A4,(D4,4,® (trojin to sdrule- .
nych ku A4,MA4,MA4,®, resp. B,®B,®B,®) trojici tret{ podobns
jako. v (II), dostaneme trojici D, D, D, sdruZenou té, jez plyne
z A\ WA,MAD a B (DB,@B® «

2. Ve vété uvedeny svazek kuzelosetek ky, &y, ks, . .. oznadme
(k) a dvojny bod kiivky c; ozna¢me 7. K¥ivku k, nazveme hlavni
ktivkou svazku (k). .

Pri geometrickém dikazu vytdené véty vychdzime z vlast-
nosti, Ze piimky ve svazku, jehoZ vrcholem jest kterykoliv bod
inflexni, protinaji kiivku c, je§té v parech bodovych tak, Ze body, jez
tyto pary déli harmonicky, lezi na pfimce, kterd prochézi bodem 7'
a onim z bodu K,. K,, K;, ktery pfislusi vytknutému bodu inflex-
nimu, v némz tedy teéna k ¢, timto bodem inflexnim prochazi.

Oznadeni jest voleno tedy tak, aby bodém I, I,, I, p¥fslusely
po fadé body K,, K, K;. Pro libovolné dva takto sobé pritadéné
body I, K; jest jak libovolnd kiivka % ve svazku (k), tak k¥ivka c,
v involuci pro I; jakozto stied a 7K, jakoZzto osu involuce, z éehoz
plyne, Ze spoleéné body kiivek k a c; lezi na tfech ptimkach bodem
1, prochézejicich, ) '

" Budtez d4,, 4, A, B,, B, B, spoletné body kfivek k a c,,
a sice ozna¢ime libovolny z nich 4,; pak oznadime B, onen bod,
v némz A,I, protind jesté ki¥ivku c,;, ddle oznadime B,, onen bod
ktivky cg, ktery lezi na 4,1, a B, bod na c,, ktery lezi na A4,I,.

Téch Sest bodt k a c; spolednych lze spojiti patnicti pifmkami,
z nichz ttikrate tii sméfuji k bodim inflexnim jakoZto stiedtim
homologie trojihelnikii utvofenych zbyvajicimi Zesti z uvedenych
patnécti spojnic. Kazdym z uvazovanych bodé jdou mimo pimky
sméfujici k bodim inflexnim jesté dvé spojnice s body ostatnimi,
a to jsou strany jednoho z téch trojihelnikdi. Z toho jest patrno,
Ze B,B,B; jest jednim z obou trojihelniki, kdeito druhy jest
k nému ttikrate homologicky pro I, I,, I jakozto stted homologie.

'V bodé I, se sbihaji s 4;B, jest& dvé spojnice homologickych
bodi. Jedna obsahuje bod B, a jeden z bodt A4, A, oznaéme
jej - A,; pak tfeti spojnice homologickych bodi jest ptimka B,4,.
V. této homologii piisludi tudiz bodim B,, B,, B; body 4,, 4,, A4,.
-+ ‘Bedem I, prochéz{ podle prve uvedeného usporddani pi¥fmka
B,A,; mize tedy jim prochézeti déle jen budto B,A4,, anebo B,4,;
ale podle pfedchézejictho oznageni prochizi B,4, bodem I;, musi
tudiz bod, v némi B,l, protind jedts ¢, byti oznaden A,; zbyvé
pak jesté pifmka B;jA; prochézejicf bodem I,, Mime pak jestd
spojnice B4, ByA4;, B3A,; které musi prochézeti bodem I,. -
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Tim jsme dospéli k prvé &asti véty (I), de totiz piimky A,B,,
A,B;, A3B, se protinaji v bodé I, pfimky A,B,, 4,B,, 4,B, v bodé
I, a ptimky A,B,, A,B,, A,B; v bodé I,.

3. Stanovme nyni na k promé&tnost, kterd mé osu inflexnf
¢ (obsahujici body I,, I,, I;) za osu prométnosti, a v ni bodu 4
piislusi bod A’ = 4,. V této prométnosti p¥islusi bodu B, bod

"B, té vlatnosti, Ze se ptimky 4,B’;, 4’,B, protinaji na ose promét-
nosti ; jelikoz 4,B, = A’\B,, protind ¢ v bodé I,, musi I,4, pro-
tnouti k v bod® B’;; aviak I;4, podle predchézejictho: proting &
v bodé B,. Jest proto B’y = B,. Prisluii tedy bodu B, v nasi pro-
métnosti bod B,. a

Hledejme déle bod B’, prométné piisluiny bodu B,. Tu musi
se piimky A4,B’,, A",B, = A,B, protinati na i. Pi{mka 4,B, proting
¢+ v bodé I, a bodem tim prochizi p¥imka A4,B,, z eho plyne, Ze
B',=B,.

- Kanetné bodu B, piislusi bod B’;, pro néjz 4,B’;, A'\B,= A,B,
se protnou na i, aviak 4,B; protind i v bod¢ I, a jelikoz 4,1,
protinéd k jesté v bodé B,, proto jest B’y = B,.

Tim dochézime k vysledku, %e nase prométnost jest cyklickou,
v nfz By, B,, B, tvoi{ jeden cyklus o tfech prvcich, a jejiz dvojné

prvky jsou T, T, Sklidé se tudi’ nade prométnost ze samych
cyklu o tfech prveich. Druhy takovy cyklus mé 4,, 4, za dva body
po sobé nésledujici. Abychom sestrojili tfet{ bod jeho 4’,, pouzijeme
na pk. vztahu, Ze 4,B’,, A',B; se protinaji v bodé na 1; jelikoz je
+AyB’y = A,B,;, jest tento bod I,, jimZ prochézi p¥fmka A4By;
proto je A’; = A, Nésledkem toho tvoif 4,, 4,, A, taktés cyklus
v nalf promeétnosti., ‘

Svazek (k) mé tedy vlastnost, Ze ka’dd jeho kuZelosedka
protind ¢; v bodech, jeZ se rozkladaji ve dvé samostatné skupiny
po tiech; tedy involuce Sestého ¥adu, ji% libovolny svazek kuzelo-
setek z ¢, vyting, rozklida se tu v involuci ¥4du t¥etfho, pro niz
kazdé kuZelosetka v (k) obsahuje dv& skupiny ‘bodové, a kters
se promitd z bodu 7' involuci ve svazku [7]. Z teden t,, t, v bods
dvojném 7' sjednocuje v sob&.kazd4 jednu trojici, ¢imz tato invo-
luce prechdz{ v prométnost cyklickou /7, ve svazku [T].

4. Kazdéd involuce kvadratickd ve svazku [7] protind c,
v_involuci.. Spojnice pard bodovych této involuce na c; budto
obaluji kuZelosedku e, kterd se kiivky ¢, ve tfech bodech dotyks,
anebo tvolf svazek piimek, jeho# vrchol le#f na k¥ivee c,. Posledni
pifpad nastdvé jen tenkrite, kdy% tetny ¢, f, v dvojném bods 7T
tvoif jeden pdr v involuci. Zvléstni pipad nastéivd téz, kdyz
4, #; jsou dvojnymi paprsky involuce v [7']. V pkipadé tom tvoi
pHmky T1,;: TK,; jeden par, rovnés tak pimky 71, TK, a té%
i pHimky T'I5, TK,, a proto e pifsluins ku¥elosedka involuéni e do-
tyké primek ¢, 4, K, I, K,I,, K,lI,; tyto piimky jsou, jak z predché-
zejfetho patrno, tednami kfivky k, Jest tedy e= k,. Kterékoliv
‘dvé pHmky ve svazku [T, je% oddéluji harmonicky # at,. protnou
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¢; v _bodech M,, M,, jejichz spojnice M, M, se nasledkem toho.
dotykd kfivky k,. Uvazujeme-li nyni involuci v [7'], kterd ma
TM,, TM, za dvojné piimky, pak tvoi{ ¢,, ¢, jeden jeji par a proto-
spojnice part bodovych, v nich tato involuce kiivku ¢; protini.
tvofi svazek pfimek protinajicich se v jednom bod® M na ¢,
Svazku tomu naleZeji té% tefny k c; v dvojnych bodech involuce
M,, M,. M& tudiz involuce na c, utvofend z pard M,, M,;... tu
vlastnost, Ze tedny k ¢, v bodech kazdého paru se protinajf na c,.
Jest zfejmo, Ze plati také naopak, Ze body dotyku tesen ke ktivee
¢s z libovolného bodu M na ni poloZeného a rizné od tedny v bod&
M samém se dotykaji kiivky ¢, ve dvou bodech M,, M,, je? tvori
jeden par v involuci p¥isluiné kuzeloseéee k,. Involuci tuto méazeme-
nazvati involuci hlavni. Piifadéni bodd M, ... na ¢, a pifmek
M,M,, ... jest jedno- jednoznaéné; odpovidaji si proto body M, ...
ktivky c; a tetny M, M,, . .. kiivky k, prométns; rovné% jest fada
bodd M, ... prométnd s involuci piislusnych para M,M,, . ..

5. Protnéme svazek [7'] jednak n&kterou kuZelosekou 1,
jez prochazi body 7T, T,, T, jednak p¥imkou i, &m% obdrifime -
jednak na w prométnost cyklickou 77, jednak na’ i prométnost
cyklickou I7;, jez jsou ob& perspektivni s I7,. Tim se promitaji
cykly A,4,4,,... na c; v oykly A",A",4',,... v IT na u. Sezna-
vime, Ze strany 4’4’y A'34’;, A'3A’,,... kazdého trojahelnika.
A'1A4%A";. . . . tvorciho cyklus v IT protinaji p¥mku i v bo-
dech A'y,, A'y;, A'y,... jez tvoH jeden cyklus prométnosti v I7;.

Vytkneme-li si totiZ na i prométnost, kterd ma 7', 7, za dvojné
elementy, a v niZ bodu A4',, pfitadén jest bod 4’,;, a hleddme bod X,
jemuZ je prométné ptifadén bod A'y,, takie body X, 4’y odpo-
vidaji oboustrand bodu A4’),, vime, Ze bod ¥ harmonicky k 4', -
vzhledem k X a A’y tvoii s X jeden pér involuce k promé&tnosti -
sdruZené; proto body A’;,, Y oddé&luji harmonicky body 7', T,.
Niésledkem toho tvoif T, T,; A’s;, X dva pary involuce, kterd
mé A’y a Y za body dvojné. Budiz J. pél ptmky i vzhledem k .
Pak jest ptimka A’yJ poldrou bodu A’;; vzhledem k u a protina
¢ v bodé sdruZeném k bodu A';, vzhledem k u, prote¥ prasesitk L's
piimky A’,] s p¥imkou ¢ jest totoiny s bodem Y. - )

Jest proto bod X harmonicky k A’,, vzhledem k bodim
A'yy, L'y; jest to bod, v ném% primka 4’,4%, protind ¢; splyvéa
tudfz s bodem A'y, ponévadi pHimky 4’,4',, A’;A’; jsou harmo-

nické k pimkdm A4’;A4';,, A’;I. Obdobné dokéteme, %e v uva-

“Zované promé&tnosti pislusf bodu 4’y bod 4’y Tedy tvoii 47,
Ay, A'y, cyklus. Tim dochdzime k vysledku, e priisediky stran
trojuhelnfkd 4,434, . .. s pimkou i tvo¥ cyklickou promét-

-nost ITy. - ' e R v !

Strany trojhelnfkti 4, 4’4", .. obaluji kuZelosetku u*,

kterd se kuZelosedky u v bodech T, T, dotyks, takie ma bod I

té% za pél pifmky 1. Tedny s bodu 7' ke k¥ivee u* necht protnou

u jedtd v bodech G',, @5, které s bodem @', =T tvoH rovnéi
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jeden cyklus v I7, ktery se s bodu 7' promit v jeden cyklus v IT;;
aviak praméty bodi G';, G';, G5 z T na i jsou jednak prusedik
tetny v T k u, jenz splyva s bodem G55, v ném# strana QG
protiné i, jednak prusetiky G';,, G, pifmek GGy, G'3G", s pHm-
kou i. Nésledkem toho maji I1; a IT; prave uvedeny cyklus spo-
leény, takZe prométnost IT;; jest totozna s IT;. -

Body L';, L'y, L'y, v nich# p¥imky I4',, 14", I4"; protinaji
piimku 1, tvo¥i rovnéz jeden cyklus v I7;, ponsvady body 7, T,
oddéluji harmonicky body v parech A4’y,, L’,; Al Ly A'y, L',
a tudiz na p¥. bodu L’; pislueji v I7; oboustrané body L’;, L’,.

Promitdme-li kterykoliv cyklus v I7 z libovolného bodu H "y
kuzelosetky « na ptimku i, obdriime rovnés jeden cyklus v I7;;
nebot cyklus H'.H',H'; v II se promit s bodu H 'y Vv body H's,,
H';, H'y,, v nichZ strany trojuhelnika H "\H',H'y pfimku i pro-
tinaji, takZe cyklickd prométnost, vznikajic jakoZto primét
prométnosti /7' s H', na i, ma T, T, za body dvojné a mé dale
cyklus H'y3 H'y H',, s IT; spoleény; splyva tudiz cele s I7,.

Jsou-li. 4°}, 4%,, A’5; B';, By, B’, libovolné dva cykly v 11,
plati promé&tnosti ;

(Ays A% A'y, . ) AABY, By, By, ...
td'y, A’y A's,. ..y A (B'y, B, By .. ),
. (A'y, A%, A's,...) A (B's, B}, B, ...),
z nichZ plyne, Ze trojuhelniky A’,4’,4,, B’ \B’,B’, jsou na t¥i
zplsoby homologické, a protinaji se piimky A", B’;, A',B’,, A’,B’,
v jednom bod¢ E';, piimky A',B’;, A';B’,, A'\B’; v jednom bod&
 E', a ptimky A';B’,, A",B’;, A,B’, rovn& v jednom bodé E’,
na piimece i. Body E',, E’,, E’; muZeme povaZovati za praméty
- bodd B';, By, B’y z bodu A’,, z éeho% jest patrno, Ze tvo¥{ jeden
cyklus v IT;. : »
6. Z perspektivntho vztahu fad bodovych na ¢; a % plyne pro
dvé trojice 4,, 4,, A,; By, By, B, na c,, jezto.pary A’, ,B’;;-A’y, B's;
A's, B’y tvoli involuci, jeji% stied #, lez{ na piimce i, a ktera
proto. obsahuje body 7', 7T, jakoito jeden par, Ze péary bodi
Ay, By; Ay, By; A, By na ¢, tvor involuci, promitajici se s bodu T'
involuef ve svazku [7'], kterd m4 teény ¢, t; v dvojném bodé za
jeden pér; prodez spojnice 4,B,, 4,B,, A4,B, protinaji se v jednom
bodé €, na c;. Obdobng soudime, Ze spojnice 4,B,, 4;B,, A,B; se
protinaji v jednom bod& C, na ¢, a spojnice A,B,;, A,B, A,B,
taktéZ v jednom bodé C, na c;,. ;

- Budtez déle m’, n’, p’ polary bodi E',, E'y, E'y vzhledem ku,
které necht tuto ku¥elosetku protnou v parech bodi M’,, M’,;
N'y, N'y; Py, P’y jimz odpovidajf perspektivné na ¢, pary
bodd M,, M,; N;,; N,; P,, P, Probihé-li bod E’, fadu bodovou
na piimce 14, popisuje par M';, M’ na u involuci k nf prométnou,
které ptislusi perspektivng pomoci svazku [7] involuce - boda
MM, ... na c,. %):ény v M, M,, dvojnych to bodech involuce
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4,, B; . 4,, By . A3, B, protinaji se v bodé C,. Jesﬁ tudiz ptimka
M, M, = m tetnou kuZelosetky k, ve svazku (k) d¥ive uvaZovaném:
Mame tedy prométné vztahy : '

E'yoo i Amy . AM\M . AMM,, ... Am,...AC, ..

Nésledkem téchto prométnosti prechazi kazdy cyklus E’,E',E’,

_ v II; v cyklus piislusnych bodi C), C,, C;. Tim se ptevadi pro-

métnost cyklickd II; v prométnost cyklickou I' vytvofenou pii-

sluSnymi cykly C,C,C,. %
Takto se prevad&ji cyklické prométnosti opét v cyklické

prométnosti:

E'VE oy By...AmM 0", .. Amim, p,. .o A C, 0y Cy, ... (1)

Bodtum 1,, I,, I; na c; odpovidaji body '}, I',, I, na # a pra-
se¢iky I'y3, Iy, I'y, stran trojuhelnika I',1',1'; s pimkou i,
a v disledku rovnice (1) jest téz I'y5, I'yy, I'y, A JI'y, JI'y, JI',
A LKy, LKy, 1Ky A 1, 1, 1, ,

Primky JI'y, JI';, JI'y spojuji totiz pary bodové I',K’,,
I',K’,, I'3K’; harmonické k bodum 7', 7', a teény k ¢, v bodech
I, K, se protinaji v bodé I,, v bodech I, K, se protinaji v I, a teény
v bodech I,, K, v bodé I,. Nasledkem toho cyklickd promé&tnost
utvofend z cykld C,C,0;, na c; jest totozné s cyklickou promét-
nosti, kterd se promita s bodu 7 prométnosti I7,, a jest tvorend
cykly A,4,4;, B,B,By, . .. prve uvaZovanymi, ponévadZ ma s ni
jeden cyklus I,7,I; spoleény. ,

Body dvou sdruzenych cykli na cg, t. j. takovych, které lezi -
na jedné kuzelosetce svazku (k), lze usporidati ve tii involuce,
jejichZ dvojné body jsou pary I,,K,; I, K,; I K,. Tyto cykly pro-
mitajf se s bodu 7' na u ve dva cykly, jejichz body nélezeji rovnéz
tfem involucim majicim Iy, K';; I'y, K'y; I'y, K’y za dvojné body,
takze trojihelniky z t&chto cykld jsou trojim zptsobem homolo-
gické pro body I’y I'y, I'), jakoito, sttedy homologie. ;

7. Uvazujme bliZe prométnost cyklickych prométnosti v (1)
vyjadienych : ;

£, E'z,’E’a,‘...Km’, n'p... Am,n, ... K€, 0, Gy,
pro zvlastni cykly v nich obsaZené. Necht protnou p¥imky JI';,
JI'y, JI'y ptimku ¢ v bodech I';, I'y, I'; . .. Involuce JI'y,, JI';.
JI'y, JI'y.JI'y, JI'y ma za dvojné prvky piimky JT,, JT,.
Této involuci piisludf involuce teten krivky k, kters ma t,, t,
za prvky dvojné. Proto se protinaji pary teden této involuce
na 1; pfimce JI'; involuce predchazejici pfisludi tu pi¥imka I,K,;
nasledkem toho piimce JI'y; pHsludi te¢na inflexni 4, v bods I,.
Oznaéime-li 4y, 3, te¢ny inflexni v bodech I,, I;, mdme tedy involuci
4y, LK, .4y, 1K, 45 I,K, Piimkdm tém ptisludf podle &l. 4 na
¢; prométné body, a to piimce 7,K, bod K,, pifmece 1, bod I, atd.;
jest pak v disledku rovnice (1) e R
Fai L) iny Uiy P Fogiis o N B Ky, K by By 2y
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Zvolme na ¢, libovolné dva cykly A,, A, Ay A4, A, A,
ty jsou na trojf zpiisob homologické; jejich stiedy homologie
C,, Cy, C; jsou prométné k_stf:gdl"xm homologie E'\, E',, E’,, na ¢
lezicim, cykla A", 4,4, A", 4", 4", jez jim na u piisluseji. Promitng-
me body téchto cyklu z ]ednoho z bodu I ’1,, I'y, I'yy na pi. z bodu
I’y na u do bodd B}, B',, B, resp B’l, 's» B'3. Tyto body odpo-
vidajif bodim B,, B,, B, resp. B,, B,, B, na ¢, a cykly A4,4,4,,
B,B,B, jsou sdruzené; rovnéz tak i cykly A4,4,4,, B,B,B,, nebot
libovolny bod v prvém a libovolny bod v druhém cyklu leif na c,4
harmonicky vzhledem k jednomu z bodi inflexnich I; a pfislusnému
bodu K, ponévadi to plati o piislusnych bodech na u.

Trojthelniky B',B’,B’s, B',B;B’; jsou rovnéz tfikrate ho-
homologlcke pro. body F',, F'y, F na ¢, obdobné bedim E’;, E',,
E';, jakoito stfedy homologie, a ]ak z konstrukce patrno, jsou
I'ys, I'y dvojnymi body involuce E',, F',.E’'y, F'y.E'y, F',.
Odpovidaji-i bodam F’,, F'y, F'y v dﬁsledku rovnice (1) body
D,, D;. D,, jest

E'\,E'yE'y; F', F'y, F'y £ C,, Cy, Cy; Dy, Dy, D,

a podle predchazejicf rovnice obdrzime involuci Cy, D, .Cy, D;.C4, D,,
jez ma K,, I, za dvojné elementy. Prochazeji ndsledkem toho
spojnice C,D;, C,D,, C3D, bodem I,, z &ehoz jiz soudime, ze C,,
C,, Cy; Dy, D,, D; jsou dvé trojice sdruzené na cs.

Uvedené cykly jsou vesmés realné, kdyz teény ¢, ¢, jsou
sdruZené imagindrné; jsou-li viak ¢, f, realné, pak jest v kazdém
cyklu toliko jeden prvek redlny a dva jsou sdruZené. lmaglname

8. Jsou-li teény ¢, t, kiivky c; sdruZzené imagindrné, mizZeme
si ha ni odvoditi nekoneéné mnoho cykli o ]a.kemkohv podtu n
prvkit v nich obsaZenych. Involuce ve svazku [T'], jez ma ¢, ¢,
za piimky dvojné, vytina z osy inflexni involuci eliptickou. Budiz
* 8 jeden bod v roviné kiivky, z néhoi se tato involuce promita
involucf pravy'ch uhla. Opiseme-li kruznici v roviné nasi o stiedu S
a vepfSeme ji néktery. pravidelny =- -tihelnik jakéhokoliv mozného
drubhu 4, 4, ... A,, obdriime pravidelny svazek » pi¥{mek, SAI,
S4,, . bA,,, pak pfimky, které spojuji bod T' s prisediky pimek
téchto s s, vytinaji z c; cyklus o » prveich. Otodime-li v roviné
svazek S (4,, 4,,... 4,) o libovolny thel a spojime-li bod T
8 prﬁseélky pH{mky 4 s timto otodenym svazkem, protnou spojnice
¢3. v dal§fm cyklu o »n prveich.

Cyklim 4,, ... 4,; ... nacgodpovidaji cykly 4';,... 4%, ...
na u.

. - Kterékoliv dva cykly 4'y, ..., 4'y; B';, ... B'y, jsou n-krat
homologické. Spojnice bodi '
A'\B'y, A'B'y_1, A'3B'n_s, ... A"B’ n—k+1
protina]i se v 3ednom bodé E’, na ¢; jsou to tedy spojnice takovych
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