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Prisecikem pifslusnych normdl jest tu stied kiivosti pro
odpovidajfci bod na kfivee L,. Tefnami a normélami kiivky L,
déno jest nes¢fslné mnoZstvi soustav pravouhelnych (béreme-li
teény ku pf. za osy tseek, normdly za osy poradnic).

Geom. mfstem bodu majictho tentyz vztah ke viem témto
soustavdm jest urlith kfivka (prof. TilSer nazyvd ji dJarou
posuvnou Cili posuvnici Cary zdkladnf *), éarou obalovou pifmky
stejného vztahu ke vSem témto soustavim bude opét jind kiivka.
Obéma ndlezi ta spolecnd vlastnost, Ze normdly jich jdouw pri-
slusnym stfedem EkFivosti kFivky zdkladni.“

0 spoleéném pivodu nékterych integrald
omezenych.
(Podévé Dr. F. J. Studnitka.)

Historicky rozvoj néjaké nauky lisi se obycejné od sou-
stavného, jelikoZ tu z jednoho neb nékolik hlavnich vychodist
se takofka organicky celd sit poucek utkdvd, kteréZz nesouvisle
béhem c¢asu bdddnim “rozmanitym byly objeveny. Napted se
obyCejné hromadf{ materidl a teprv kdyZz tolik ho pohromadé,
7e se na stavbu celé budovy miZe pomjysleti, vyskytuje se zi-
kladni my8lenka, stavebni plan, podlé néhoz se jednotlivé poucky
co stavebnf prostiedky pojf k jednotnému celku, k védecké soustave.

Co platf o celku, vztahuje se pomérné i k ¢dstem co pod-
ffzenym celkiim, co soustavim niz$fho druhu; spojujice roztrou-
Sené poucky pomoci jednoho pravidla v jednotnou vazbu pfi-
pravujeme materidl k stavbé hlavni, skldddme prvky stavebnf .
v Cleny obséihlejdf a spojujeme stavivo v integrujfci &dsti celé
budovy. ‘

Co tuto vSeobecné bylo pronmeSeno o véddch exaktnfch,
platf zejmena o rozb&hlé nauce o integrdlech omezenjch; i zde
jest hojnost rozptyleného materidlu, kteryZz dosud nebyl v jed-
notu vy88{ uveden, i zde jest mnoho jednotlivfch vzorcii, které

*) Vig: Tilser, ‘Soustava deskr. geometrie, ses. 1. str. 92,
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lze jedinou pouckou obsahnouti, jakZ poznd se z kratkého p¥i-
kladu, jejZz tuto chceme vyloZiti.
Utinime-li v zndmém integrilu
an—dy _ m sG—1sa
et T sin™x

' jmenovatele redlnym, obdrzfme snadno pomoc{ zndmych stejnin,
rozloucivie realné a imaginirné cleny,

(Minding)

0 "
/am+"—1+xm-1cosa _meos(C—1a D
2 x’"—|—2x" cosa—+1 P sin"x (

(e o] . m
f z™=lsina x__-_,,-sm (G—1Da @
0 x? 2z cosat+1" ~ m sin = x )

z kterychzto vzorch mozni celou fadu zvlastnich vyvésti, vyho-

vi-li se jen podstatnym podminkdm, jakym podlehé vzorec pii-
vodnf. PoloZfme-li tu pfedevsnm
a—=20,

obdrzime ze vzorce (1)
oo}

f s —’—t—coéecﬂ:? (Euler) (3)
. +1 " n n o’ “

z kteréhozto vzorce jde pro n =1
o o]

z™ldz
f m——{—l— = mcosecmm, (Legendre) (4)
0

(s 4]

" dx
e 7 cosec m 7, (B)
a spojfme-li oba vzorce,
a0
e B=1.
fa: 1x+1dx_.—2ncosecmx, (6)

a podobné pro # = 2

/‘x’"—ldx T cosec—- P (Cauchy) (7)‘
ot 2TE T 4
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e o}
f ol B0 sec 2 - (Schlomilch) (8)
o 241 2 2
pro m =1 jde pak ze vzorce (3)
a0
' dx T b4
0‘/ o= iy cosec~~ (Buler) (9) ,
apro n=4, m=1 a m =3 pozni se, Ze
0 (e o)

dx 2% dx 01
iy ey O 2. (10)
' ."+‘1 f 4+1 4 v ?

0 v 0 v

podobné se obdrii se vzorce () a (8) pro m — 1

f x\/z dz =+, (Ottinger) (11)

(Euler) (12)

Polozime-li ve vzorci (1) a (2)
T
. =2
obdrifme novy vzorec
[0
m 4 n—1
f AotAde B —g— (Poisson) (13)

a se vzorcem (3) souhlasicf

o .
g 21 T 2n n

ze vzorce (13) jde na pf. pro n =3, m=—2, 0, 2,
an
w

dx
FE1 =3 R
4+ | ‘

[0 o}
z? dz T
Jorr=6 . @)
0 :
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7 z* dx “m : - : :
/Wl— = _3" ’ (Euler) (16)

coZ se i obdrzi ze vzorce (3) pro m =1, 3, b;

z téhoZ vzorce obdrzi se pro » = 1 opét
: ao

/'__ﬂxmdx =2 e Zm
. 22417 2 2
a z tohoto konecné, poloZime-li

x::tgro,’

S~ la

g wdo = % sec % w, (Cauchy) (17)
5 :
takZe na pf. pro m — L bude
ot .
"2_ E .
S s
S0 Viga= = (18)
-0
Polozime-li koneéné ve vzorci (1)
G =,
obdrzime predev§im _
@
m—1 d
/ ———Zn ——_lx = —;:— cot —:?4 % (Mascherons) (19)
z kteréhoZto vzorce jde pro n =1
e » .
an — 1
S .x—x;jl_”_ — —meotmz, (Cauchy) (20)
a taktéz prb n=2,
a0
am—tdx 0= m -
. e -—?0013 5 % (Masgherom') @1)

™ dx n m
f‘—o—h—-__—é' ty—2—u, (22)
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z kterékozto vzorce jde na pi. pro m— ]

[o o]
Yz

4

Derivujeme-li vzorec (2) podlé a a poloiime-li pak

a=0,
obdrZime novy vzorec
(v o}
=1 dx m—n “m : '
[CS =— & wceosec =, (Ohm) (24)
0

z néhoZ jde na pf. pro m =1, n=2
[o o]
dx ™
g IR l? 5)
f 2T 1) 1 (Cauchy) (2
o 1)

poloZime-li pak

a—=rm,
obdrzime vzorec podobny
an %
™ —1ldz m—n m
@ 1) == zcot—;u, 3 (26)
z ného% jde na pf. pro m =1, n =4,
(e o}
dx 3
fm= 6™ @7
0
prom=3%,n=2
[o o]
X n
o .

Nésobime-li vzorec (2) da a integrujeme-li pak v mezich
o, B, obdrifme piedevifm

[e o]
2 n
/ ”_i_llx”+2a: cosfp 41 e
0

x4~ 2amcos -}~ 1

G cos(;—1)p—cos ( —1a . @)

m—n sin "
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Z kteréhoito vzorce jde pro e=0, ==

—1 14 m
s e ol 8 30
fx"‘”ll por 1d ”cot" 9 (30)

a7 tohoto pro m=mn-}1
o0

l x" — 1
{ ey 1 —nlg — 2 (31)
a tudiz pro n =2 ‘
~ 1
w —_—
J1Z o = (32)
_ 0
ze Vzorce (30) jde podobné pro n =1
1 T m
m—2 s
fx lx—l—l —1 cot 5 © (Cauchy) (33)

a z tohoto konecné pro m —n -2
[e o]

wy—1. = n
. O‘/‘x la:—Jf—ldx—n—{—l co(t—2 x, (34)
takze pro n—=1 se obdrii
2

Podobnym splsobem bychom mohli derivovanim a integro-
vinim za integraénim znamenim vyvésti ze vzorce (1) nové
vzorce a v nich pak za a kldsti pfimérené hodnoty zvlstni.
¢imZ bychom obdrZeli celou fadu zvld$tnich integrall omezenych

_Z nékolika ukdzek téchto jde patrné na jevo, jak z jed-
notlivého vzorce vieobecnéjstho moZnd rozlicnymi obraty si
zjednati celou fadu vzorch odvozenych, které timto spisobem
jsou vazdny v zvlaStnf celek, jeZ vieobecné&js{ onen vzorec za-
stupuje v soustavé védecké.
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