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Usraepa 1a oBakBy o0co6uHy pasnarawa (cBojctBo Mischgruppe)
¥Majy CcaMO OHM MNpoGJeMH O CYCeNHOCTH JBa €JNEeMEHTAa KOjH Yy CBOME
pewiehy Caipxe jefMHHUHY NepMyTauujy. AJu OBy NpernocTaBky Tpe6a
norBpautu. Mcro Tako ocraje ma ce ucnura:

1) 1a iu ¥ KakaB O6GAMK pa3fnarama WMajy OCTaau CKYyMOBH KOjH

He caipike jeAMHHUYHY MepPMyTalMjy, alu NPeTCTaB/bajy pelere npodaema
0 CYCEZHOCTH JBAa E€NEMEHTa;

2) 14 JM CAMUHO CBOJCTBO MOKa3dyje M CKyn mnepmyTanuja, KOJI
KOJ KOJUX Cy JBa €JeMeHTa Pa3JBOjeHa jeHMM WJM Ca BHUIIE €JEeMEHATa,

3) ma au ce Mory mnpoHahu M Heka Jpyra CBOJCTBA M 3aKOHHUTOCTH
u3Meljy esemenata HaBeIEHMX CKyNOBa.

REMARQUES SUR UN PROBLEME ELEMENTAIRE
DES SUBSTITUTIONS

par D. MARKVITCH, BEOGRAD

Résumé

Dans larticle précédent j'ai fait quelques remarques sur les bases
théoriques d’un des problemes que j'ai posés dans Bulletin de la Soci€té
des mathématiciens et physiciens de la R. P. de Serbie (VII, 1—2, 1955)
Concretement, il s’agit du probleme qu’on peut définir:

Pour deux éléments « et B d’une substitution P de m éléments on dit
qu'ils sont séparés lorsque, en ordonnant tous les éléments de P, o ne suit
pas immédiatement B, et inversement. On peut distinguer les cas ou o
respectivement B, est séparé par p dautres éléments de P. Dans le cas spé-
ciale oit p=0, on dit que o et B sonl voisins.

On donne d’abord les criteres (3) ou (3a) pour réconnaitre si une
substitution P (resp. Q) en cycles appartient au probléme. On distingue deux
sens: a...B (x< B) sont séparés, resp. B sont voisins, au sens direct:
le sens contraire est évident. Les exemples 1° et 2° donnent les cri-
teres et les ensembles de substitutions ou 1 et 2 sont voisins dans le
groupe symétrique S, et dans le groupe cyclique de 1, 2, 3, 4, 5. De
méme, I'exemple (3°) donne les criterés pour que 1 et 2 soient séparés
par un élément dans le groupe S,. Les mémes criteres (3) et (3a) peu-
vent étre représentés)en forme des matrices, comme (4), (4a), (5) et (6)-
L’ensemble de substitutions ot sont voisins non seulement a et B, mais
aissi y et 8, comme I'exemple pour S,, sont traités dans (II).
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La question la plus intéressante qui peut se poser est, si I'ensemble
de substitytions, qui corréspond au probléme pos€é, répresente un groupe.
Qoique il existe les ensembles (8) et (9) qui corréspondent aux groupes
connus, ce n'est pas le cas général. Mais tout de méme, une classe des
ensembles (qui contient la substitution identique) montre les propriétés
semblables aux celles de groupe.

En effet, si I'on considere ’ensemble de substitutions H ou sont par
ex. 1 et 2 voisins, on peut le diviser en deux ensembles H* et H—. H+
répresente I'ensemble de substitutions au sens 12, et H— au sens contraire
21. Envisageons dans H+ I'’ensemble / des substitutions formées des 3, 4,...,m
qui font le groupe. Alors, il suit la décomposition (14). La décomposition
semblable pour H est valable aussi. Le groupe I dans H+ ou bien dans
H constitue le noyau de H+, resp. H. Les exemples (10), (11), (12), (13)
mettent en évidence la décomposition et le noyau de H*, resp. H, dans
le groupe symétrique S, sous la condition que 1 et 2 soient voisins.

Donc les propriétés des ensembles de substitutions envisagés cor-
réspondent aux ,Mischgruppe*.
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