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112 HEnz-J6BG FITZNER u. 8.

Wir wenden Satz 3.2.12. auf A = 4, U {t* + «} an und erhalten ein neues System
von WeierstraBpolynomen

o =7 fredeg, i=1,...,7,
ol =t + red «,
und nach diesem Satz ist auch
af ) =redaf) >of,  ald + reda > p=:vk;

damit ist (i) klar, (iii) bis (v) waren schon erledigt, und es bleibt (ii) zu zeigen:
Es sei g€ J reduziert beziiglich 8,,4. Dann tritt kein Term b,¢* in g auf. Fiir die
iibrigen Multiindizes stimmen 8, ,, 8, iiberein, d. h., esist g auch reduziert beziiglich 3,

d.h.g 3;4 (u war minimal!).

Damit ist die Existenzaussage 2.3.2.16. bewiesen.

Die Eindeutigkeit von A ist klar, denn durch 8 sind die endlichen »" eindeutig be-
stimmt, ebenso die reduzierten nach Satz 2.3.2.12.

Man erhilt sofort

2.3.2.16. Folgerung. Wir haben eine kanonische bijektive Abbildung von H,/J auf
die Menge der beziiglich 8 reduzierten Potenzreihen.

2.3.2.17. Bemerkung. Die Konstruktion aus 2.3.2.15. liefert eine eindeutige
Abbildung der Ideale J in die reduzierenden Systeme 3. Offenbar ist 3 eine bi-
holomorphe Invariante von J.

2.3.3. Anwendung des Vorbereitungssatzes auf Erweiterungsketten

2.3.3.1. Satz. Es sei Jo,y Erweiterung von Jo, Jo © He, Jo,q & Heyy und 3,, 86,4 die
(nach Konstruktion aus Satz 3.2.16.) zugehorigen reduzierenden Systeme. Es seien Z,,
Z,,y S GL(m, C) die entsprechenden offenen Teillmengen, fir die nach einer Trans-
formation aus Z, N Z,,y + O eindeutig bestimmie Systeme

4, = {0}, ..., 0f}, Aepy = {05*, ..., 0f "1}
gegeben sind. Dann gilt:

8, < 8oty k<!, i |H,=wf fiiri=1,...,k
und

| H,=0 firi=k+4+1,...,1.
Beweis. Aus Konstruktion 3.2.15. folgt 3, < 3., (das Verfahren konnte evtl.
spiiter abbrechen), der Rest ist klar nach der Eindeutigkeitsaussage des Satzes.

2.3.3.2. Satz. Es sei Jo & H, ein Ideal, 3 das entsprechende reduzierende System, und
esgebe eine Erweiterung J, . vonJ,, der dasselbe 8 entsprichi. ZuJ, gehore A ={w}, . ..,wk},
und es sei >}t ..., ofH € H, irgendeine Erweiterung zu einem System von Wetersirap-
polynomen von 3 in He 4, s0 daf

Jerst = @, ..., aft) H,
minimale Erweiterung von J, ist. Dann ist wi*!, ..., wf*! ein System von Weversirap-
polynomen zu Jg, . .
Beweis. Es geniigt zu zeigen, daB 8 zu J e, gehort. Wir wissen (2.3.3.1.), daB 8’ > 8
ist, wenn &’ zu J,,4 gehort. Ist 3’ 2 8, 80 ist

dime He, g/ eyy > dime He,yy/J o,y
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Dies fithren wir zum Widerspruch.

It Jooy © Joyy (Joyqzu 3 gehdrig nach Voraussetzung) minimale Erweiterung von J,,
80 ist

dil'nC H6+1/J0+1 é dimC Hul/jul — dimC H'«H/Ju-h
Widerspruch !
2.3.3.3. Satz. Esseiey <e, Jo, S Hep, Jo S He und J. minimale Erweiterung von
Jey Zu Je,, J, gehire dasselbe 8, und es seien Aey = wy', i=1,...,k A, = {wi} die

zugehorigen Systeme von WeierstraBpolynomen. Wir wihklen 1 < py < -+ < pp < K,
8o daf

w;;’l, ey w;"re Jeo
ein minimales Erzeugendensystem bilden, und setzen
wf=1" 4+ Faytt, D, reduziert.
u
Dann existieren v}, al, € C, 8o dap fiir |u| = e — 1

r
afp = i_zi ﬂﬂpﬂa + a'?p
gilt mat
¥ unabhingig von y, e, a,,, J,
und
af, unabhéngig von a, s

Beweis. Es ist
r ~
o = pA gy, g€ Heop 0= [0(wry),
Cp4 = Oyj; Wir setzen (cy; betrachtet als€ H)

r
by := 121 cywp, = " + By
mit oy = " + «'; wegen der Eindeutigkeit folgt
red fy = 2 at* =: oy

(wpist Einschrinkung von w{; » entspricht »,); zur Untersuchung der Unabhingigkeit
betrachten wir eine zweite minimale Erweiterung Js von Je, und o.B.d. A,
JoH,_y = Jo/He

~

hy = ,§ Cy@;s

7»‘—h,=2':c‘,(a'3;,—w;)=43~4—ﬁt= 'th(O) Z (Bo — ) ¢
tl ] f

(da o= a auf H,_, ist), folglich ist ks — hy reduziert, h{ hy = red f; — red .
Wir setzen

r
}J‘ = c(l(o) s a’?p = Q4 — }Zl y'ﬂfﬂ‘;
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