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Isomorphismen
VIU ~Cox U’
t

LU > Zux U’

so daB Q(t5) = 2o, 2(t) = 2, + (0, X(¢)) und somit ¢ > X(¢) holomorph ist.
Wenn wir voriibergehend als Familie polarisierter abelscher Mannigfaltigkeiten
(4f, H,; t € T) eine Familie komplexer Tori mit einer analytisch von ¢ abhingigen

H
Riemannschen Form ¥, X ¥, — C bezeichnen, so erhalten wir ferner:

Ist (44, Ho) => (4:, H,), so hangt E,: L, X L, - @ nicht von t ab, also E, = E,
und
Eq(2(t) p, 2(t) ¢) = Eo(20p, 201)

d. h,, t - X(t) ist ein Morphismus (komplexer Riaume!) U — S, durch den (4;, H,)
induziert wird.

Um von ,,Semiuniversalitit'‘ in der Kategorie der algebraischen Schemata zu reden,
mul noch gekliart werden, wie man erstens ,,Polarisierung‘‘ algebraisch definieren
kann und ob zweitens U — S algebraisch ist (vgl. dazu Kap. IT). Nach dem Satz
von APPEL-HUMPERT entsprechen sich die Riemannschen Formen und die amplen
Linienbiindel L — 4, umkehrbar eindeutig (Z reprisentiert die erste Chernsche
Klasse von L). Das ermoglicht, auf algebraischem Wege den Begriff ,,polarisierte
algebraische Mannigfaltigkeit‘‘ zu definieren (T. MAaTsUSAKA [1]).

5.2. Polarisierung

Fiir eine Mannigfaltigkeit V sei Pic*(V) die Gruppe der Cartierdivisoren, fiir die ein
ganzzahliges Vielfaches algebraisch dquivalent zu 0 ist.

Eine inhomogen polarisierte algebraische Mannigfaltigkeit ist ein Paar (V, k), V eine
algebraische Mannigfaltigkeit, & € Pic(V)/Pic*'(V) eine Klasse, die einen amplen
Divisor enthélt (=get ,,» ist ampel‘). Eine homogen polarisierte algebraische Mannig-
faltigkeit ist ein Paar (V, H), H < Pic(V)/Pic*(V) ein Strahl durch eine ample
Divisorenklasse 2 (d. h. H = {A'; I m, n > 0, mh' = nh)).

Der Begriff eines ,,Morphismus polarisierter Mannigfaltigkeiten‘ und einer ,,Familie
polarisierter Mannigfaltigkeiten*, Deformation usw. ist klar.

Fiir abelsche Mannigfaltigkeiten ist Pic(V)/Pic*(V) enthalten in Homyy(V, Py ¥
duale abelsche Mannigfaltigkeit) (induziert durch L € Pic(V) +> (s — pr; — pry)*L
€ Picy (V) = Hom(V, V), vgl. D. MumrorD [6], S. 74). Jede Polarisierung & von V
definiert also einen endlichen (vgl. D. MuMFORD [6], S. 84) Morphismus Ak: V —V
abelscher Mannigfaltigkeiten und ist durch diesen eindeutig bestimmt. Die Polari-
sierung heilt separabel, wenn Ak eine separable Isogenie ist.

Ist V = C¢/L iiber C definiert und die Polarisierung durch die Riemannsche Form
H(z, y) gegeben, so ist

P = Hom,uy(Cs, C)/H(—, L)

(,,anti‘‘ = antilinear, H(—, L) bezeichnet die Menge aller Antilinearformen z > (2, p)
mit p € L), und Ah: V — ¥ wird induziert durch z > H(—, z).
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