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Uber eine Klasseneinteilung der Sternkorper
Von

Johann Hejtmanek, Wien
(Eingelangt am 27. Juni 1955)

§1

Im R, sei ein kartesisches Koordinatensystem gegeben.

Definition: Eine Punktmenge, die 1. symmetrisch beziiglich 0, 2. be-
schrinkt ist, 3. 0 als inneren Punkt hat, 4. abgeschlossen ist und 5. die
Eigenschaft hat, daBl jede Halbgerade von 0 den Rand in einem Punkt
schneidet, heillt Sternkorper K.

{I'} sei die Menge der K-zulissigen Gitter. Das inf d(I'} = A(K)

r
heifit Determinante des Sternkorpers. Wie Mahler ge;eigt hat, gibt es
wenigstens ein kritisches Gitter, d. h. ein zuldssiges Gitter I" mit
d(I') = A(K).

{A} sei die Menge der kritischen Gitter eines Sternkdorpers; sie ist
nicht leer. Jedes /A hat eine bestimmte Anzahl £ > 2 Gitterpunkte am
Rand.

Definition: max k = n heile die Klassenzahl des Sternkérpers. Auf

{r
diese Weise ist }eine Klasseneinteilung aller Sternkérper gegeben,
indem man alle Sternkérper mit derselben Klassenzahl in eine Klasse
gibt. Die Klasse bezeichne ich mit <k).

<oy und <1 sind natiirlich leer.

<2> besteht aus allen Sternkérpern mit nur singuldr kritischem
Gitter. Diese Klasse ist nicht leer, Mahler hat einen solchen Sternkorper
angegeben:

K=R uR, R,:—9d<z<+9 —B<y<+%
R,: —Y<la<+Y, —O<y<+4
3, <P < 1.

¢8> ist nicht leer, sie enthilt den Kreis.
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Satz 1: Zu jedem k = 2 ¢ibt es einen Sternkérper, der genau ein -
kritisches Gitter hat und sonst kein kritisches Gitter mehr.

Defination: Unter einem k-kritischen Gitter verstehe ich ein kri-
tisches Gitter, das £ Gitterpunktpaare am Rand des Sternkérpers hat.

(Unter k-kritischem Gitter wird in der Literatur gewohnlich etwas
anderes verstanden: ein k-kritisches Gitter /1 ist ein X-zulissiges Gitter
mit d(A) = A*(K). k-zulissig heiBt ein Gitter A mit weniger als
Gitterpunktpaaren im Inneren von K, inf d(A) = A*(K)).

14

Bewers: Fiir &k = 2 gibt es den von Ma’hler angegebenen Sternkérper.
Vorausgesetzt wird, dal der Satz richtig ist fiir £ = n, d. h. es gibt einen
Sternkorper K, der genau ein n-kritisches Gitter hat und sonst kein
kritisches Gitter. Man konstruiert einen Sternkérper K’ > K, der genau
ein # 4+ 1 kritisches Gittex hat und sonst keines.

Man wihlt einen primitiven Gitterpunkt, der nicht am Rand des
Sternkorpers liegt, aus. Diesen bezeichnet man mit g, ,. Auf K setat
man die Spitze S auf, daB K u 8 = K’ noch Sternkorper und S keinen
Gitterpunkt auBer g, , enthilt. Es wird gezeigt, daB A kritisches Gitter
von K’ ist. Angenommen, es gibe ein K'-zulissiges Gitter A* mit
d(A*) < d(A). Well K’ > K ist, wire A* auch K-zulissiges Gitter mit
d(A*) < A(K), was nicht sein kann. Nun wird noch gezeigt, dall nur 4
kritisches Gitter von K’ ist. Angenommen, es giibe ein anderes zu K’
kritisches Gitter A**, d(A**) = A(K) = A(K'), A** = A, A* ist zu
K kritisches Gitter. Dies kann nicht sein, weil K nur ein kritisches Gitter
hat. SchlieBlich ist klar, daBl A n + 1-kritisches Gitter beziiglich K" ist.

§2

Im § 1 beschrinkten sich unsere Betrachtungen auf den R, und auf
beschréinkte Sternkorper. Unter K werde im folgenden ein (im allge-
meinen unbeschrinkter) Sternkorper im R, verstanden. Es sei K von
endlichen Typus (4(K) < + ), d. h. es gibt mindestens ein K-zu-
lédssiges Gitter. Nach einem Satz von Mahkler folgt, daB es zu K kritische
Gitter gibt. 4z = {I'} (I" kritisches Gitter von K), 4, ist die Menge
der zu K kritischen Gitter. dim K n I'{I" € Ay} =1 sei Anzahl der
Gitterpunktpaare von /" am Rand von K. max!{I' € 4z} =k werde
die Klassenzahl <k) des Sternkorpers K genannt. Wie Mahler gezeigt
hat, ist fiir beschréinkte K ¥ > n (n Dimensionszahl), ein n-kritisches
Gitter (d. h. ein kritisches Gitter mit n Gitterpunktpaaren am Rand)
heiBt bekanntlich singulir kritisches Gitter.
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In dieser Verallgemeinerung muBl ! = 4 % und £ = + » zugelassen
werden. Wie Davenport und Rogers gezeigt haben, gibt es einen Stern-
korper mit einem kritischen Gitter mit unendlich vielen Gitterpunkten
am Rand. Es werde an einige Begriffe erinnert: Ein Sternkorper heiflt
automorph, wenn jeder seiner Punkte durch einen geeignet gewihlten
Automorphismus in eine beschréinkte Punktmenge transformiert werden
kann. K heit vollautomorph, wenn dazu jeder Punkt durch eine ge-
cignete Transformation aus der Automorphismengruppe beliebig weit
weg transformiert werden kann. K heiit beschrinkt oder finit reduzibel
(boundedly reducibel), wenn es einen beschrinkten Teilsternkorper 1
mit A(H) = A(K) gibt. Selbstverstindlich ist 4, c 4,, wenn dazu
Ay = Hy, heilt K voll reduzibel. Wenn K ein voll automorpher und
voll reduzibler Sternkérper ist, dann hat jedes kritische Gitter un-
endlich viele Gitterpunkte am Rand. Diese Sternkérper gehéren zu
der Klasse <.

Mahler konnte zeigen, dall jeder automorphe Sternkorper K wenig-
stens ein kritisches Gitter mit wenigstens einem Gitterpunktpaar am
Rand von K hat. Diese Klasse der Sternkorper hat Klassenzahl & > 1.
Cassels hat von einem automorphen Sternkérper ein kritisches Gitter
mit keinem Gitterpunkt in FrK angegeben.

§3

Satz 2: Es ses K voll automorpher und voll reduzibler Sternkérper in R,
Dann gibt es tm R, emn ky(n) > n, daf keine Klasse <k> k > ky(n) leer st.

Beweis: Weil K voll reduzibel ist, gibt es einen beschrinkten Teil-
sternkorper H ¢ K mit A(H) =A(K), die kritischen Gitter beider stimmen
genau iiberein. ky(n) ist die Klassenzahl von H, sie ist endlich, weil H
beschrinkt ist. 4, ... st Menge aller H kritischen Gitter mit ky(n)-
Gitterpunktpaaren am Rand von H. A4, ... ist nicht leer, es sei
I'edy ., Frino I'={P,, ... P, ,} mit P;= 0. Nach dem Satz
von Davenport und Rogers hat aber jedes kritische Gitter unendlich
viele Gitterpunkte am Rand von K. P, ., ist Punkt 1. aus /" und 2.
aus FrK, selbstverstindlich ist P; ., nicht aus FrH. Mit P, .,
werde eine Spitze S konstruiert, darunter versteht man eine Punkt-
menge A Py, mit |A|<1, die Punkte mit |1| < 1 seien innere
Punkte, S sei abgeschlossen und enthalte keinen Punkt irgend eines K
kritischen Gitters auBer P, ., und sei in K enthalten. H u S hat
genau dieselben kritischen Gitter wie K, die Klassenzahl von H u 8
ist ky(n) + 1, denn es enthilt sicher ein &y (n) + 1 kritisches Gitter, aber
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kein ky(n) + 2 kritisches. Ein solches (es werde mit I™* bezeichnet)
kann auf dem Rand von H nur %y(n) Gitterpunkte haben, auf der Spitze S
hochstens einen nach Konstruktion, also zusammen hochstens ky(n) -+ 1,
was gegen die Annahme ist. 4

Durch Induktion kommt man zur Klasse k> k= ky(n)+»
r=1,2, ..., wobei wesentlich eingeht, dal jedes I" € 4, unendlich
viele Gitterpunkte am Rand hat.

Bemerkung: Durch Satz 2 werden aus jeder <k) k = ky(n) + r be-
schrinkte Sternkorper angegeben. Jede Klasse <k> enthilt aber auch
nicht beschrinkte Sternkorper, die auf folgende Weise konstruiert
werden: K, sei nicht beschrinkt, K, c K, FrK n K, = leere Menge.
f(x) = ]l—f—l[ sei Distanzfunktion von K, f(r) = :—fﬂ—{ Distanzfunktion von

t 5
Ky essei|t)| 8=t I-fo(@)zlr]f__l_éz :i: ltll—'a =f(§)|tl _I_a.
K, ist ein solcher Sternkérper. K, hat nun die Eigenschaft, daB K, n 4,
leer ist. Das H aus obigem Beweis kann ohne Schwierigkeit durch
H u K ersetzt werden.

Anwendungen von Satz 2: Im R, ist | ¢, 2, | <1 voll automorpher
und voll reduzibler Sternkorper. Aber bereits aus § 1 weill man, daf ein
ko(2) = 2 angegeben werden kann. Auch — 1< x; z, <<k ist Stem-
korper mit dieser Eigenschaft.

Im R, kennt man folgende Sternkérper: |z, z, 25| <1, | @, (23 + a3) | < 1
und | 2 + 3 — @3 | < 1. Der Beweis von Davenport und C. 4. Rogers,
daB diese Sternkorper voll reduzibel sind, ist eine Verallgemeinerung
des Satzes, daB sie beschrinkt reduzibler sind. Der Beweis sei kurz
angedeutet: Ein kritisches Gitter A heiflt voll kritisch (fully critical),
wenn es einen beschrinkten Teilsternkorper H gibt, so daB fiir jedes H
zuléissige und geniigend nahe an A gelegene Gitter A’ gilt: entweder
d(A’) > d(A) oder, wenn d(A’) = d(A), dann ist A° kritisch. Nun wird
ein Hilfssatz bewiesen: Wenn jedes kritische Gitter von K vollkritisch
ist, dann ist K voll reduzibel. Weil aber, wie dort gezeigt wird, jedes
kritische Gitter der oben genannten Sternkorper voll kritisch ist, so
ist jeder von ihnen voll reduzibel. Uber den beschrinkten Teilstern-
korper von Satz 1 wird keine Aussage gemacht. Um ky(3) anzugeben,
miilite er bekannt sein.

Im R, sind als voll reduzibel die Sternkérper |z}+ @3+ 23—} |<1
und | 2§ + @3 — @3 — 2} | < 1 bekannt.
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§4
K, sei vollautomorpher und voll reduzibler Sternkorper. Nach einem
Satz von Davenport und C. A. Rogers gibt es zu jedem Gitter A mit
d(A) < A(K,) unendlich viele Gitterpunkte im Inneren von K, auBer
A ist kritisch, dann liegen unendlich viele Gitterpunkte am Rand von K,
Es gibt nun einen Sternkérper K mit folgenden Eigenschaften:
1. K c K, 2. FrKy n K = leere Menge und 3. A(K) = A(K,). K wird
auf folgende Weise konstruiert : Indikatrix von K, ist fo(r). K 5= (1—0) K,

1
mit 0 < 6 < 1 mit Distanzfunktion fs(r) = Y fo(®)-

Ky ist ebenfalls voll automorph und voll reduzibel, A(Ks) =
= (1—40)" A(K,). K wird angegeben durch seine Distanzfunktion

gl e !
f(g)=~:—rqu,|r|=|'co| —h(| % ) z) = :tolll—m=

fol®) - B( [t ])

k(l (N
ist Funktion mit folgenden Eigenschaften:
L. & (r) > 0 definiert fiir alle » > min | t, |, t, durchliuft alle Punkte
von FrK,.

2.hr<o<l.

3. h(r) ist monoton abnehmend im engeren Sinn und lim A(r) = 0.
>+

Aus der Konstruktion von K und den Eigenschaften der Funktion A(r)
folgt unmittelbar, daB 1. und 2. der Eigenschaften von K gilt. Denn aus
() > f(x) fiir £ &= o folgt, daB K c K, als echte Teilmenge enthilt
und F7K, n K = leere Menge. Es bleibt noch Eigenschaft 3. zu beweisen,
daB A(K) = A(K,). Trivial gilt, daB} A(K) << 4(K,). Es sei t beliebig
aus FrK, also f(t) = 1. Dazu gibt es umkehrbar eindeutig ein 1, = Ar,
so daB f,(r,) = 1, also ¥, am Rand von K, liegt. Dies folgt aus der Kon-
struktion. Es gibt genau ein é mit 0 < 6 < 1, 80 da r am Rand von

K liegt und fo(ro) = fo(to) 77— = h(l ol Daraus folgt d=h(|1, |).

Weil A(r) monobon abnehmend im engeren Sinne ist, ist A( |1 |) < é
fir alle £ mit || > |1, | Daraus ergibt sich folgende wichtige Un-
gleichung

1 1
1o(®) = 75 fl®) > T=We ) fo(®) = f(zx), fiir [2]|> |10 |-



16 J. Hejtmanek

Daraus ergibt sich Ksn Eg{|x|> |t,|} besteht aus lauteren
inneren Punkten der Menge K n Ex{ |t |> |1, | }.

Wenn aber A(K) < 4(K,) ist, gibt es ein zu K kritisches Gitter I
mit d(I') = A(K) < A(K,).

1. Es gibt sicher ein d mit 0 << 6 < 1, s0daB d(I") < (1 — 9)" A(K,) =
= A(Ky).

2. Nach obiger Uberlegung gibt es zu diesem o ein |1, |, weil die
Funktion A(| 1, |) monoton ist und deshalb die Umkehrfunktion exi-
stiert. Ksn Ex{ |z |> |1, | } besteht dann aus lauter inneren Punkten
von K nEx{|x|> |1, |} Nun ist aber K5 voll automorph und voll
reduzibel, so hat I" nach dem Satz von Davenport und C. A. Rogers
unendlich viele Gitterpunkte in K 5, weil d(I") < A(K4). In K n Ey { |x|<
<|t,|} konnen aber nur endlich viele sein, also miissen in
KsnEr{|t|> |1 |} unendlich viele sein, diese sind aber innere
Punkte von K. Dies gibt den gewiinschten Widerspruch, weil I als
K -kritisches Gitter keine Gitterpunkte im Inneren von K haben kann.

Der Sternkérper K hat unendlich viele kritische Gitter, die keinen
Gitterpunkt am Rand von K haben. 4 = {I'} ist Menge der K-kri-
tischen Gitter, 4; Menge der K, kritischen Gitter. 4y c Ay, weil
1. A(K,) = A(K) und 2. K c K;. Alle kritischen Gitter von K, sind
auch K-kritisch und haben nach Konstruktion keinen Gitterpunkt am
Rand von K.

Weil K, voll automorph ist, gibt es unendlich viele kritische Gitter
(denn mit A, ist auch 2 A, kritisches Gitter. Die Ordnung der Gruppe 2
ist unendlich).

Dagegen ist es denkbar, daB A, echte Teilmenge von Ay, d. h. es
gibt ein K,-kritisches Gitter, welches nicht K-kritisch ist. Es kann auch
vorkommen, daf} A auf FrK, einen Gitterpunkt hat.

-85

Satz 3: Die Klasse <0) st nicht leer.

Beweis: Es wird ein Sternkorper konstruiert aus dem vorhin mit K
bezeichneten Sternkérper. Es kann 4z = A4, sein, dann ist K bereits
aus der Klasse <0>. Oder 4z c 4 als echte Teilmenge, aber 4; be-
steht nur aus Gittern-K n I' = o fiir alle I" € 4, auch dann gehort K
zur Klasse <0). Esist aber denkbar, daB esein I" €4 ; gibt mit K n I'==0p.
Mit Ag* werde bezeichnet die Menge aller K-kritischen Gitter, die
wenigstens einen Gitterpunkt am Rand von K haben. Es werde voraus-
gesetzt, daB 4 ; nicht die leere Menge sei. Wenn A* € 4 .* angenommen
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wird, gibt es einen Gitterpunkt, g* € A*, der am Rand von K liegt.
A *(R) sei die Menge der K zulissigen Gitter, die einen Gitterpunkt g
am Rand von K haben, so daB | g | << R = | g* |. Es ist 4,%(R) c 4,
und 4  *(R) ist nicht leer (es gehort A* zu 4 ,*(R)). Nach dem Satz von
Davenport und Rogers hat jedes Gitter A € 4.*(R), noch mehr jedes
Gitter aus 4%, unendlich viele Gitterpunkte im Inneren von K, (Es
konnen auch Gitterpunkte auf FrK; liegen). Diese Gitterpunkte liegen
alle in der Differenzenmenge K, — K, weil alle diese Gitter K zulissig
sind.

Aus jedem A € 4,*(R) werde ein Gitterpunkt g(.1) mit folgenden
Eigenschaften gewéhlt: g(A) entweder auf FrK, oder im Inneren von.
K,. Zu jedem dieser Gitterpunkte g(/1) werde eine Spitze S(A) kon-
struiert, so dal 1. S(4) im Inneren von K, liegt, 2. S(A) enthilt g(A)
als inneren Punkt. Dann wird der Sternkorper K v U S(A4) = K(R)
iiber alle A € 4 *(R) konstruiert. Dieser Sternkérper K(R) hat nach
Konstruktion kein zuldssiges Gitter aus A4,*(R), denn jedes Gitter
A € 4 .*(R)hat einen Gitterpunkt im Inneren von K(R). Weil K(R) c K,,,
FrK, n K(R) = leere Menge, K c K(R), so gilt A; c 4,4, K(R) hat
kein kritisches Gitter A, das einen Gitterpunkt auf FrK mit |z | < R
hat: FrK(R) n Ex {| ¢ | < R} = leere Menge.

Auf den Sternkérper K(R) wird dasselbe Schlufiverfahren angewen-
det; es ist leicht einzusehen, daBl die Menge 4 ; durch die Menge 4, =
= Ay — Ag*x 7u ersetzen ist. A* ;) ist Menge aller K(R) kritischen
Gitter mit mindestens einem Gitterpunkt am Rand. Entweder ist sie
leer, dann gehort bereits K(R) zur Klasse <0>. Ist sie nicht leer, gibt es
ein A € A*, ) mit g auf FrK(R). | g | werde mit R, bezeichnet. Dann
werde wie oben der Sternkorper K(R,) konstruiert. Im allgemeinen Fall
wird man eine Folge R; — oo erhalten. Diese Folge kann auch abbrechen.
Nach Konstruktion ist der Sternkorper lim K(R) =K 1. K c K,

_ . i»®
2. FrK n K = leere Menge (oder K besteht aus lauter inneren Punkten
von K), 3. A(K) = A(K). DaB A c Ag enthalten ist, ist klar. Die
Menge Az hat folgende Eigenschaft: K n I"=0 fiir alle I" € A3.

Der Sternkorper K gehort also zu Klasse <0>.

Der vorhin mit 2 bezeichnete Satz kann nun zum Satz 2a verall-
gemeinert werden.

Satz 2a: Kennt man tm R, einen voll automorphen und voll reduziblen
Sternkorper K ; dies ist der Fall fiir R, n = 2, 3, 4; so ust keine Klasse <k>
k=0,1,2, ... leer, d. h. es gibt bes vorgegebenem k einen Sternkirper,

Monatshefte filr Matk tik. Bd. 60/1 2
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der evn kritisches Gitter mit Maximalanzahl k von primativen Gitterpunkten
am Rand von K hat. Dagegen hat der Sternkirper kein k -+ h kritisches
Gitter mehr, wenn h natiirliche Zahl und beliebig 1st.

Bewers: Aus Satz 3 folgt, daB die Klasse <0) nicht leer ist. K sei
Sternkorper aus der Klasse <0>. 4, = {I'} sei Menge der kritischen
Gitter von K, diese Menge ist in der Mahler’schen Topologie kompakt.
Von dieser Menge kann ohne weiteres angenommen werden, daB sie
unendliche viele Elemente hat, ein solcher Sternkérper wurde kon-
struiert. Bei beliebigem R, mul folgendes gelten: 6(K n Ex{|r | < R}, I')
I’ beliebig aus 4, 6 > 6(R) > 0.

Denn wire 0 = 0, gibe es eine Gitterfolge aus 4, {/’;} mit
K nEr{|r|< R}, I})=9¢, limé,=0.
i>w
Nach dem Mahler’schen Auswahlsatz gibt es eine konvergente Teilfolge
{Iy}lim I'y =T. I'€A4,, wel A, eine kompakte Menge ist.

1 @
(K n Z‘g {lt|< R}, I') =0. Es hat I" sicher einen Gitterpunkt am
Rand von K, was natiirlich nicht sein kann, weil K aus der Klasse <0).
Aus dieser Uberlegung 1i8t sich ein Sternkorper K aus jeder Klasse
konstruieren. I sei beliebig aus 4 ;. Man wiahlt R so groB, daB % Gitter-
punktpaare in Ex {| ¢ | << R} liegen mit folgender Eigenschaft:

Kg,=miné(KnEg{|t|<R),I) I'EA, fest
Kg, =miné (K n Ex{|x|< R}, 1)

(e
Kg,— min6 (K n B {|z| < R}, I"
0F00 - 0k—1

Nun werden Spitzen mit diesen Gitterpunkten konstruiert. Das Gitter I
wird so zu einem k-kritischen Gitter. Es ist denkbar, dal es zu diesem
Sternkérper noch weitere kritische Gitter aus 4, gibt, mit Gitterpunkten
am Rande. Es wird gezeigt, daB sie nur weniger als £ Gitterpunkte am
Rande dieses neuen Sternkorpers haben kénnen. Wenn man R hin-
reichend gro8 wihlt, werden die Abstinde geniigend klein gegeniiber
der Diskriminante des Sternkorpers. Auch die Spitzen werden schmal
gegeniiber A(K) gewihlt. Angenommen ein anderes Gitter A4 € 4 habe
als k& Gitterpunkte am Rand von K u S. Diese Gitterpunkte konnen nur
auf den Spitzen liegen, nicht auf FrK. Denn K war aus Klasse <0).
Es miilten 2 Gitterpunkte auf einer Spitze liegen, die Gitterpunkte
liegen sehr nahe, also liegt ein anderer im Inneren von K, was zum

Widerspruch fiihrt.
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Die oben genannten Resultate in Satz 2a konnen auch etwas anders
formuliert werden: f(x) sei reelle, stetige Funktion mit den Eigenschaften
f(x) >0 und f(&z) = |t]| f(r). FaBt man y als n-Tupel von Linearformen
(Ly, - .. L,) mit det=1 auf, so liBt sich die Menge dieser Funktionen
in Klassen einteilen. Man betrachtet alle Systemen von Linearformen
(Ly, ... L, mit f(x) > M(f). Es gibt nun Funktionen mit diesen Eigen-
schaften, daf f(x) = M(f) maximal fiir £ (k¥ natiirliche Zahl, 0 oder o)
n-Tupel ganzer Zahlen erfiillt ist. Es gibt aber kein System von Linear-
formen, das k& + A (& natiirliche Zahl) Losungen fiir f(r) = M(f) wire.

§6
1. Wenn 8 eine quadrierbare Punktmenge im R, bedeutet, so ist,
V(S
wie E. Hlawka gezeigt hat Q(S) = Z%S—; >1. Ist aber S aus der Klasse

der Sternbereiche, so gilt mehr Q(S) > {(n)* ({(») Riemannsche (-
Funktion). Sicher gilt fiir S aus der Klasse der Sternkarper also V(S) >
> 2{(n) A(S). Dies kann folgendermafBlen gedeutet werden: Fiir alle
Sternkorper S mit A(S)= 4 vorgegeben, ist das Volumen von S nach
unten beschrinkt. V(S) ist selbstverstindlich nach oben nicht beschrinkt
fiir alle S mit 4(S) = 4.

2. Das Funktional 4(S) hat folgende Eigenschaft: Es sei {S;} eine

monotone Folge mit Grenzwert S; c S;,;, limS; =8 = U §;, dann ist
i>o =1

lim A(S;) = 4(S). Dies gilt auch dann, wenn S vom unendlichen Typus ist.
>0

Satz 4: K ser nicht beschriinkter Sternkorper im R, mit Volumen V(K)==
=V > 0. Dann ist K vom endlichen Typus, d. h. es existiert ein zuldssiges
Giitter, wetter exustiert A(K) und ist endlich.

Beweis: K, = K n @, ist das abgeschlossene Intervall

—TI'<g, <+ T 1=1,...,n

Angenommen K sei vom unendlichen Typus 4(K) = + o. Dann ist
lim A(K,) = + w, d. h. zu jedem M > 0 gibt es ein Ty(M), so daB fiir
Ty»wo
T'>T,(1) 4(Kp) >M =V = V(Ky).

Selbstverstindlich gilt V(K,) < V. Andererseits gilt (2)

1

AK,p) < 3tm) V(Ky)

1 Diese S;hranke wurde bereits von W. Schmidt verbessert.
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fiir alle 7' > 0. Daraus folgt:
1
AKy) > M (Mbel)z. B.M=¢, V ¢,= EC(n)

AKp) <ec, V.

—_ Yy

Man erhélt einen Widerspruch.
Dieser Satz liefert also eine hinreichende Bedingung dafiir, ob ein
Sternkorper vom endlichen Typus ist.
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