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Zusammenfassung

AUSSERGEWOHNLICHE PUNKTE AUF KURVEN
IN RIEMANNSCHEN RAUMEN

CESTMIR VITNER, Praha
(Eingelangt am 15. Oktober 1958)

Gegenstand dieser Arbeit ist die Untersuchung von aussergewdhnlichen
Punkten auf analytischen Kurven M(t) in Riemannschen Riaumen. Ausserge-

wohnliche Punkte sind solche, in welchen die absoluten Ableitungen BA—A 2

dt
D;I:I A0 ]?;tiw linear abhingig sind, also z. B. singuldre Punkte und Wende-
punkte der Kurve. Vor allem geht es daraum die Kriimmungen und orientier-
ten Normalen in den aussergewohnlichen Punkten zu definieren und explizit
zu berechnen.

In den aussergewOhnlichen Punkten sind Kriimmungen und Normalen
definiert als rechtsseitiger Grenzwert der gewGhnlichen Kriimmungen und
Normalen.

Wenn M(t) eine feste Parameterdarstellung der Kurve bedeutet, so be-
zeichnen wir mit M{ die erste von Null verschiedene absolute Derivierte im
aussergewshnlichen Punkt ¢ = 0. Es sei M{* in der Aufeinanderfolge die
erste weitere absolute Derivierte, die von M{® linear unabhingig ist. Auf
diese Weise fortschreitend kénnen wir ein System von Vektoren definieren
M2, ME, . M@ derart, dass «; die kleinste Zahl von der Beschaffenheit
ist, dass die Vektoren M{™, ..., M{*), 1 < ¢ < = linear unabhéngig sind.

Bezeichnen wir mit x, die k-te Kriitmmung und mit e, die k-te Normale im
aussergewChnlichen Punkt, so gilt:
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Diese Formeln bilden im wesentlichen den Inhalt der Satze 2,2 und 2,3. Der
zweite Abschnitt (Paragraph) enthélt noch die Satze 2,4 und 2,5. Der erste
von beiden untersucht die Anderung der Orientierung der Normalen und der
begleitenden n-Kante in der Umgebung des aussergewthnlichen Punktes.
Der zweite dagegen untersucht die Anderung der Orientierung der Normalen
und der begleitenden n-Kante bei Anderung der Orientierung der Kurve.

Der dritte Abschnitt enthélt die verallgemeinerten Frenetschen Formeln
fiir den Fall eines aussergewohnlichen Punktes und endlicher Kriimmungen

(Satz 3,1) und die Entwicklung der Kurve in der Umgebung des aussergewthn-
1
lichen Punktes nach Potenzen von s*, worin s den Bogen bedeutet (Satz 3,3);

hier sind auch explizit die ersten zwei von Null verschiedenen Glieder dieser
Entwicklung berechnet. Der dritte Abschnitt enthélt noch eine neue Inter-
pretation der Krimmungen in Riemannschen Réumen. Es gilt nédmlich:
#, = lim hs—g)—k—s— worin w; den Winkel des k-ten osculierenden Raumes
8—8,+ k° T °0

{ep; €y, ..., €,—} im Punkte s, mit der & — l-ten Normalen e,—; im Punkte
8, bedeutet. Der Winkel der Vektoren in zwei verschiedenen Punkten der Kurve
ist definiert durch Paralleliibertragung lings der Kurve.
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