#3D
VAL 7

—/

Werk

Label: Abstract
Jahr: 1959
PURL: https://resolver.sub.uni-goettingen.de/purl?31311157X_0084|log173

Kontakt/Contact

Digizeitschriften e.V.
SUB Géttingen

Platz der Gottinger Sieben 1
37073 Gottingen

& info@digizeitschriften.de


http://www.digizeitschriften.de
mailto:info@digizeitschriften.de

Zusammenfassung

ZUSAMMENGESETZTE POISSONSCHE VERTEILUNGEN

JOSEF BILY, Praha
(Eingelangt am 13. September 1958)

Es wird die Anzahl von Elementen desselben Typus im Verlaufe von Gene-
rationen (eine verzweigende stochastische Folge) unter der Annahme studiert,
dass aus jedem Element der r-ten Generation unabhingig von den iibrigen
Elementen mit der Wahrscheinlichkeit p,(x,.), £ = 0, 1, ..., k Elemente der
(r 4 1)-sten Generation entstehen und dass die nullte Generation aus einem
einzigen Element besteht. Es wird die Wahrscheinlichkeit PNy, 2gy <« 5 065)
gesucht, dass die r-te Generation aus k Elementen besteht. Es handelt sich
hier um eine nicht homogene Markoffsche Kette, der Parameter (Schritt)
bedeutet die Ordnungszahl der Generation, der Zustand des Systems ist die
Anzahl der Elemente der betreffenden Generation. Fiir die Ubergangswahr-
scheinlichkeiten »{"*V, dass das System im (r + 1)-sten Schritt aus dem
Zustand 4 in den Zustand j iibergeht, gilt (1). Es soll P{(xy, s, ..., &,) unter
der Voraussetzung ermittelt werden, dass p,(«,) eine Poissonsche Verteilung
(2) ist. Zu den Wahrscheinlichkeitsverteilungen p,(x,) und P{(xy, &g, ..., ;)
werden durch (3) und (4) erzeugende Funktionen definiert, fiir (4) werden in
(5) und (6) rekurrente Beziehungen abgeleitet. Falls p,(x,) eine Poissonsche
Verteilung (2) ist, nimmt (5) die Form von (9) an. Aus (9) wird in (10) eine
rekurrente Beziehung fiir P{(x,, a,, ..., «,) abgeleitet, wobei fiir den Wert
dieser Wahrscheinlichkeit fiir ¥ = 0 die Bezeichnung (11) eingefiihrt wird.

Fiic r = 2 kénnen PP(x,, «,) mit Hilfe von Polynomen 8,(B,), B = o,e™ "™
berechnet werden. Diese Polynome stellen einen speziellen Fall der Polynome
dar, die von J. F. STEFFENSEN eingefiihrt wurden. Der unter [6] zitierten Arbeit
werden die erzeugende Funktion (13), (13a) dieser Polynome und fiir sie gel-
tende Beziehungen (14) bis (18) entnommen. Der Zusammenhang zwischen den
Polynomen 8§,(8;) und den allgemeinen Steffensenschen Polynomen wird
durch (19) hergestellt; fiir die letzteren wird in (22) eine neue Beziehung ab-
geleitet, die fur S,(8,) die Form von (24) annimmt. Die ersten zwei Momente
der Verteilung P®(x,, x,) werden in (27) und (28) angegeben. Fiir P$(«;, oy, otg)
wird in (30) bis (32) die M6glichkeit der Berechnung mit Hilfe von Steffenschen
Polynomen zweier Veranderlichen erwihnt.

Im Artikel werden einige Resultate von B. A. Sevastsaxov, T. E. HARRIS
fir die verzweigenden stochastischen Folgen und die in der zitierten Litera-
tur angefiihrten demographischen Anwendungen erwihnt.
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