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Has toro, 9ro6sr MEOroo6pasua WX, ®X, (I), (I), operepuesama — mpm
YKa3aHHHX BHIe yclaoBHAX (a), (6), (B) — B Touxke P KacaHme DO KpaiHeH
0

Mepe k-ro mopsagka (k = 1), HeoGX0IUMO ¥ JOCTATOYHO CIAEKYIOIEE:

CymecrByior pyarnum

gt == Bpa{ o) Iv)
€O CIEMYIONIME CBOHCTBAMME:

(A) coormomernma (IV) ompemensior MOKaJIBHO ONHO-OHO3HAYHOE COOTBET-
CTBHE MLy Hmapamerpamm My, By muOroobpasmit MX, X, B HeKOTOpOHR
OKpecTHOCTH TOUKE ((M7?);

0

(B) @y = (o),
0 0
(B) ecnm ypaBEeHHS
b (1)5:1((1)774) = (1).’13"‘((1)77“) s
. xe = (f(0) = Oz=(@ga(MyP))
IpefcTaBiIAT JOKAJIBHOE MapaMeTpWdecKoe ONmcaHme MHOroobpasmi (MX,

(X, OTHeCEHHBIX K O(HOM M TOI sKke cucTeme (D% mapaMeTpoB, TO BEIIOIHAIOTCH '
ycloBus

31(1)594 / az(z\é-a
(8(1)77“1 .. o 8(1)17'11 )(")7]“- Wpa - a(l)nal e 8(1)77“1 )(1),1¢= Wpe
) s L]

mmal=1,...,k a,....,¢;=1, ..., p (TeopeMsr 3, 4 GeMCKOro TeKCTa).

OxassiBaercsi, 9T0 W3BECTHOE MeTPHYECKOe ONpefelleHme KACAaHHA [BYX
KpHBHIX B F, paBHOCHIBHO IPHUBEJeHHOMY B ONpPeNlelleHNI0 KacaHHA NIIA
ciyuas p = 1. s ciaydas xacamma NBYX rumepmoBepXmHocteidr B E, mpm-
BONMTCA NPYyroe, METPUYECKOe OIpeNeeHWe KacaHUA, PAaBHOCHIIBHOE yKa3aH-
HOMY BBIme a)@MHHOMY OIpefelleHMI0 KacaHusA MEOroo6pasmii npa p = n — 1.

Résumé

SUR LE CONTACT DES VARIETES DANS UN ESPACE AFFINE
LINEAIRE -

FRANTISEK NOZICKA, Praha,
(Regu le 25 Mars 1957)

" Considérons dans un espace affino-euclidien &, (n = 2) deux variétés WX,
X, (1 < p=n— 1) aux équations paramétriques suivantes
WX, o= Oge(ye)  x=1,..,na=1,...,p, (T,
@OX ) = Q@) x=1,..,na=1,...,p, @0,
ol z* sont les coordonnées dans E,. Nous supposerons que

199



. (a) les variétés WX ,, @)X  aient en commun le point P dont les coordonnées
x“ dans E, correspondent aux valeurs (1)77 des parametres Mpe de la variété

(1‘X et aux valeurs (2)77 des paramétres ‘2)17 de la variété X ;

(b) les fonctions (l)x“((l)n")(‘2>x“(‘2)77°)) aient des dérivées partielles continues
jusqu’a Pordre Z = 1 par rapport aux variables Vy¢ (®72) dans un entourage
du point P de la variété VX, (¥X,);

. 0

(c) le point 10J soit un point régulier des variétés VX , @X .

® )
Soient v (s = 1, ..., n — p) des vecteurs constants dans E, possédant la
p .
propriété suivante:
le déterminant

(n-2)

)
[(1)'€‘i3 DERE (1)‘§:9 gay.' 4 &y gd] ‘-‘t: 0 ’

le déterminant (IT)

(n-9)

®
[®Bg, ..., @Bz, =, ..., v*] £ 0,
0 0 0 0

( —
DBRe=

0

(1) (2)
?_ia 5 (2)Ba = _?_—xa .
V8 | aypaina o @8 | eypam tira
o o

Ces suppositions étant faites le systéme des équations

@ga(@pe) — Wga(pa) = 2 A (I11)

définit une certaine correspondance entre les points des variétés WX, @X ,

qui est localement biunivoque dans un entourage assez petit du point P

0
(theoreme 1 du texte tchéque). Les scalaires ) = 1((1’ “(s=1,...,n — p)sont
bien définis par les équations (III) dans un entourage assez petit du point ((1>)7°)

en y possédant des dérivées partielles continues par rapport aux variables (1)77
jusqu’a Iordre k.

En des1gnant par (d‘l) la différentielle d’ordre I (I = 1, k) de la fonction
A(s=1, — D), dans le point ((1)7'“) on définit le contact d’ordre k& (au

moins) des variétés WX, @X en P de la maniére suivante:
1]

Nous dirons que les variétés VX ,, DX ont en P un contact d’ordre k au moins,
si les conditions suivantes sont valables: (A )o = (d/‘l)0 = ... = (d¥i), = 0 pour
s

s=1,..,n—p.
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C’est une certaine définition du contact de deux variétés au point de I’espace
affine linéaire E,,.
Le fait que les variétés VX, @ X ont un contact d’ordre k£ au moins (dans
leur point P commun) dans le sens de la définition énoncée, est indépendant
0 5
(théoréme 2 du texte tcheque)
®
1. du choix des vecteurs v* (s = 1, ..., n — p) constants dans E,, qui satis-
’ 0

font aux conditions (IT);
2. du choix du systéme paramétrique des variétés WX, @X .
3. du choix de coordonnées dans. &,,.

Pour que les variétés VX, @ X, aient un contact d’ordre k& (au moins) au
point P commun, it faut et il suffit qu’il éxiste des fonctions
0

' (2)77a — (2)na((1)nb) (IV)
aux propriétés suivantes:

(A) les relations (IV) déterminent une correspondance locale biunivoque
entre les points des variétés WX ,, @X, dans un entourage du point ((y?);
0

(B) (2),7a - (z)na((l)nb);
0 0
(C) les équations
2% — (1)£a_((1),7a) = (l)xa((l)na) ,
x* = (2)§a((1),7a) = (2)xa((2),7a((1),7b))
étant la description paramétrique des variétés VX ,, @X, doudes d’'un méme
systéme de paramétres Wye, les conditions

oUD fa i oVR) fa !
o pa 3(1)7701 (e = Qi ) oy .. 8099 ayya - vy
0 o

sont satisfaites pour I =1, ..., k; ay, ..., ¢, = 1, ..., p (les théorémes 3 et 4 du
texte tcheque). :

La définition du contact de deux courbes bien connue en géométrie métrique
euclidienne et la définition du contact des variétés énoncée plus haut pour le
cas p = 1 sont équivalentes. Dans le cas du contact de deux hypersurtaces dans
Pespace métrique euclidien on peut introduire une nouvelle définition du con-
tact équivalente avec la définition bien connue du contact en géométrie métri-
que et avec notre définition affinne du contact (énoncée plus haut) en y posant
p=mn—1
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