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11a IHOPSAKA ¢ Ha BCeM 3TOM MHO;kecTBe. H{pome TOro, mnsA Hee HMEET MeECTO
fopmyna (1) gas moboro z, CymecrBoBanme Takoi QyHKOEA OHIIO BIEPBHE
JIOKa3aHO METONOM KaTeropmii B crartbe [1].

U3 cymecrBOBaEMA TAaKOH QYHKOUM HETPYXHO AOKA3aTh CIELYIOLIYI0 Teo-
pemy:

IIycrs m — Barypaxsuoe rucao. Torma cymecrsyem ¢pyrrunus f(t), ompene-
JIeHWAS W HEMPEePHIBHAA HA MHOMKECTBE BCEX BEII@CTBEHHHX 4HCElN, MMeIomas
cIemylomme cBoicTea:

I ecam P(z) — nmi6oii HEmMOCTOAHHBIL MOJAMHOM CTENEHU MeHbIIe 77, TO
¢ysxuma P(f(f)) me obmagaer coGeTBEHHON TPOW3BOXHON HU B KAKOH TOUKE;

II. cymectyer mommmoM @(x) crememm m rakoir, wro ¢ymumms Q(f(f)
uMeeT B HEKOTOPOM TOYKEe HPOMUBORHYIO, PABHYI0 HYIIO.

Résumé
SUR CERTAINES CLASSES DE FONCTIONS CONTINUES

MILOSLAV JUZA, Praha
(Regu le 6 mars 1957)

ov

Soit 0 < ¢ < 7 < 1. Posons 7 = [37-°] + 1 et soit m un nombre naturel
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de la méme parité que n et tel que n* < m < n°. Sur Pensemble 4,, de tous
les nombres Eli’ ou I est entier, k naturel, définissons la fonction ¢(x) par la

formule (6), ou les quantités 4,, ; sont définies par les formules (3). La fonction
¢(x) satisfait & la condition de Lipschitz d’ordre ¢. Si maintenant f(z) signifie
le prolongement continu de la fonction @(x) sur 'ensemble de tous les nombres
réels, la fonction f(x) satisfait & la condition de Lipschitz d’ordre ¢ sur cet
ensemble tout entier. De plus, la fonction f(z) vérifie aussi la formule (1) pour
chaque x,. L’existence d’une telle fonction a été démontrée pour la premiére
fois par la méthode des catégories dans le Mémoire [1].

De V’existence d’une telle fonction, il résulte aisément le théoréme suivant:

m étant un nombre naturel, il existe une fonction f(f) définie et continue
sur I'ensemble de tous les nombres réels et jouissant des propriétés suivantes:

1. pour tout polynéme P(x) non-constant, dont le degré est plus petit que m,
la fonction P(f(#)) n’admet de dérivée finie en aucun point;

I1. il existe un polynéme Q(z) du degré m tel que la fonction Q(f(t)) admet
une dérivée égale 4 zéro dans un point au moins.
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