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oL Touke ¢ (0'< ¢ < 1) HE KOHEUHYIO, HE OECKOHEUHYIO CHMMETPHYEeCKYI0 IPO-
m3BOgHYW0, OOpasyior residuel (T. e. MHOecTBO, HONOJHEHHeM KOTOPOTO
ABIAeTes MHOKeCTBOM NepBoi Karteropumm). CopasemyuBa eme Gonee obmas
Teopema:
IIyemv (k) onpedeseno dasn h > 0, nycms @(h) > 0, u lim (k) = 0;
h—0+

mozda cywecmeyem residuel B mak, ymo 045 écaxol gynxyuu x € B cnpagedauso
caedyrowee: 0aa eécaxoeo t e (0, 1) 6ydem:

z(t + h) — x(t — h) x(t—}—h)—x(t—h)___
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Zusammenfassung

UBER DIE SYMMETRISCHE ABLEITUNG STETIGER
FUNKTIONEN

VLADIMIR PETRUV, Praha
(Eingelangt am 16. September 1957)

Es sei C der Raum aller im Interval {0, 1) stetiger reeller Funktionen x mit
der iiblichen Norm. Es ist bekannt, dass die Funktionen, die fiir kein ¢ (0 =
=<t < 1) weder eine endliche noch unendliche rechtsseitige Ableitung be-
sitzen, nur eine Menge erster Kategorie bilden. Man bezeichne mit
x(t + h) — z(t — h)

2h
die obere symmetrische Derivierte von z im Punkte ¢ und mit
x(t + h) — z(t — h)

2h
die untere symmetrische Derivierte von z im Punkte ¢. Wenn 2%(f) = z,(t) = «
(— o0 < & < + o0) gilt, so wollen wir sagen, dass die Funktion z im Punkte
t die symmetrische Ableitung « besitzt. Es wird bewiesen, dass die Funktionen,
die fiir kein ¢ (0 < t << 1) weder eine endliche noch eine unendliche symmetri-
sche Ableitung besitzen, eine Residualmenge bilden.

Noch allgemeiner gilt der Satz:

Es sei @(h) fiir alle b > 0 definiert, p(h) > 0, lim @(h) = 0. Dann gibt es im

z%(t) = lim sup
h—0

Z,(t) = lim inf
h—0

. h—0 +
Raume C eine Residualmenge B, so, dass jede Funktion x aus B folgende Eigen-
schaft besitzt: Far jedes t aus (0, 1) ist

. t 4+ h) — x(t — h) .. x(t 4+ h)— x( —h)

lim su i = + o0, lim inf =
ey ) T e )
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