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z §; @ tvori additivni grupu isomorfni s &. Z definice fundamentdlni mno-
Ziny plyne, Ze U {@5’ +ay=E, {& +a} n{® +b} =0 pro q beN

a+b {G + a} E[x =g + a,g ¢« @]. Tedy index grupy & v grupé vsech

translaci je roven pravé N tedy N = 1nebo N = %

Necht nyni ¢ e & je symetrie. Necht &, je mnoZina viech translaci z &.

Ukézeme, Ze B, = U y[N u o(N)] (y[NV v o(N)] je obraz mnoZiny N u ()
ve®,

vzobrazeniy). Ke kazdému redlnému &islu ¢ existuje ¢, e N, 7 ¢ & tak, Ze 7(c,) =

= ¢. Je-li 7 neptimy pohyb, je v = 7,0, kde 7, € @, tedy (c,) = 7,[0(¢;)] = c.
Existuje tedy Ny c N u o(N) tak, Ze N, je fundamentalni mnoZinou grupy ©;.
Podle prvé &isti ditkazu je N, = 1 nebo N, = ¥, Je-li N = 1, je &, transi-
tivni grupa, tedy i @ a odtud N=1Jeli N 1 = ¥, plyne z N, c N u ¢(IV),
Ze t6% N = ;. Tim je 4.1 dokézéno.

4.2. Pozndmka. Ze shora uvedené véty 4.1 plyne, Ze pro R(M, =) prostoru
E, kde 1 < M < ¥,, neexistuje fundamentalni zakrytova grupa.

Uvahy o rozkladovych mnozinich a jejich zdkrytovych grupach se vysky-
tuji napf. v teorii automorfnich funkei. Problémy z tohoto okruhu otazek
shrnul D. HiLserr v XVIII. kapitole své piednasky ,,Problémes mathémati-

vy

ques‘‘ prednesené na kongresu v Pa¥iZi v roce 1900.
Jeden z téchto problémi byl tento:

7 N2

Existuje polyedr P, ktery neni fundamentalni oblasti Zadné grupy pohybi
a ktery mé tu vlastnost, Zze E, lze rozloZit ve smyslu elementdrni geometrie
v polyedry shodné s P?

Ptitom systém & podmnozin z , se nazyva rozkladem prostoru £, ve smyslu
elementarni geometrie, kdyz a) U M = E, a b) z € E,, = z je vnitinim bodem

Me
nejvyse jedné mnoziny M ¢ &. Teﬁto problém resil pro n = 3 kladné K. REIN-
HARDT v [3], pro n = 2 H. HeEscH v [4]. Pro n = 1 jest jedinym polyedrem
tsetka, problém je zfejmé FeSen zdporné. Zaménime-li v8ak pojem , ,polyedr‘
pojmem , mnozina‘‘ a , fundamentalni oblast** pojmem ,,fundamentdlni mno-
zina“, je z véty 4.1 vidét, Ze ptikladem takové mmnoziny, o niZ se v problému
jedné, je kazdd koneéné rozkladova mnoZina piimky majici vice nez jeden bod.
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