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Vytah
AUTOMORFISMY USPORADANYCH MNOZIN

FRANTISEK SIK, Brno

(Doslo dne 9. &ervna 1956)

1. M vsude znamend jednoduSe usporddanou mnozinu, I' néjakou grupu
automorfismd na M. Grupa I' vzhledem k piirozenému usporddani
(f = g<=f(x) = g(x) pro vSechna = ¢ IM) tvori ddstedné usporidanou grupu.

Prvky f, g eI’ nazveme stejné orientovanyms, jestlize pro libovolné x ¢ M
plati: f(x) > z= g(x) = @; g(z) > = f(z) = 2.

V préci jsou dokézany tyto hlavni véty:

Véta 1. Transitivné grupa I' automorfismi, ne M je jednoduse uspordddina,
kdyZ a jen kdyz konjugované proky jsow stejné orientovdny.

Je-li xe M, fel, pak sjednoceni (pfes vSechna plirozend =) intervali
s koncovymi body f*(z), f(x) se nazyva cyklus automorfismu f. Obsahuje-li
cyklus asponi dva prvky z M, nazyva se vlasini. Grupa I' je monocyklickd,
jestlize ka?dy prvek feI' mé nejvys jeden vlastni cyklus. Pod SR(I") ro-
zumime sjednoceni viech vlastnich cykli vSech fe I. Ma-li automorfismus f
vlastni cyklus 4, pak automorfismus g, definovany ze 4 = g(z) = f(x),
x € A= g(z) =z, se nazyvd fdze automorfismu f. Grupa I" automorfismit
mé vlastnost (o), jestlize s kazdym prvkem fe I, f & e, obsahuje nenulovou
mocninu aspori jedné jeho faze. Grupa I je divergenini, existuje-li k libovolnym
x,y e W), z < y, takové fe I, Ze f(x) = y.

Vita 3. Na grupé I jsou ekvivalenini ndsledujict vlastnosti: a) monocykliénost,
b) archimedovské uspordddnt a divergence, c) M(I") je cyklem kazdého auto-
morfismu == ez I', d) jednoduché uspordaddnt a viastnost (o).

2. MnoZina M je shora (zdola) slabé #plnd vzhledem ke I', kdyz ke kazdé
shora (zdola) omezené mnozing automorfismi {f,} c I" existuje v I prvek

V(@) (Alf,(2)]) pro libovolné z e M.

M je slabé xuplnd vzhledem ke I', je-li shora i zdola slab& plnd vzhledem
ke I

Véta 4. Je-li nékterd z ndsledujicich podminek 1,2,3 splnéna pro libovolnou
shora omezenou &dst {f,} grupy I automorfismii na M, pak jsow splnény 4 ostaind,
T je diplnd I-grupa a pro zobrazeni s a t niZe definovand plati s = Vf,, t = Af,; .
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1. M je shora slabé 4plnd vzhledem ke I' a zobrazeni s(x) = V[f,(x)] je auto-
morfismus na M; ¥

2. M je zdola slabé vplnd vzhledem ke I' a zobrazens t(x) = Alf, ()] je auto-
morfismus na M; v

3. M je slabé uplnd vzhledem ke I" a pro libovolné x « M plati

VLT @D} = AL (VD)

Véta 8. At I' je tramsitivni grupa automorfismi s nékterou z viastnosti a)
az d) z véty 3 (vlastnost b) bez divergence). Af M obsahuje aspori dva prvky.
Pak I je isomorfnt s jednoduse usporddanow aditivni grupou vech celych Cisel
resp. vdech redlngjch &isel podle toho, md-li M skok resp. nemd-li skok ani mezerw.
V obou pripadech je I' (co do wuspordddni) podobnd s jednoduse usporddanou
mmnoZinow M.

- Dusledek 2. Jednodude wusporidand mmnofina M bez skokd je podobnd
s jednoduse usporddanow mnofinouw viech redlmyjch &isel, kdys o jen kdyz na M
existuge wplnd transitiont I-grupa automorfisme, riznd od (e).

Véta 5. JednoduSe usporddand mnofina M se skokem je typu w* ® w, kdyZ
a jen kdy: na M existwje archimedovsky wusporddand tramsitivné grupa auto-
morfisma. -

3. Je-li T systém transitivity grupy I, pak pod I'; rozumime grupu viech
automorfism@ na 7' indukovanych na 7 automorfismy grupy I' a pod I'"
grupu vSech automorfismt z I, jeZ jsou fixni vné 7.

Vé&ta 10. At T je systém transitivity grupy I automorfismi. na M. A¢ grupa A
vsech automorfismi na T je abelovskd; pak I'y = A.

Véta 12. At I' je archimedovsky usporddand grupa automorfisma na M.
Pak vsechny vlastni systémy transitivity T grupy I' jsou podobné s jednodude
usporddanow mmnofinouw I' ¢ kazdd jednoduse wusporddand grupa Iy (pro T
vlasini) je isomorfni s jednoduse usporddanou grupou I

Véta 14. Af I je archimedovskd l-grupa, at I" md prdavé dva vlastni systémy
transitivity T, S. Pak I' je jednodue usporddand, kdyz a jen kdys I'" = (e) = I'S.
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