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Casopis pro p&stovani matematiky, ro&. 82 (1957), Praha

RUZNE

- POZNAMKA O POLYNOMECH S CELOCISELNYMI KOEFICIENTY

BRETISLAV NOVAK, Chrudim.
Autor vySetfuje polynomy, jejichZ funkéni hodnoty maji tvar 6m + 1.

Je zndmo, Ze neexistuje polynom f, jehoZ funkéni hodnota f(n) by byla
prvodislem pro kazdé ptirozené n. ProtoZe se v8ak mezi ¢isly 6m + 1 p¥i malém
celém m vyskytuje jen maly podet sloZenych ¢isel, 1ze oéekavat, Ze polynom f,
jehoz v8echny funkéni hodnoty f(n) (n celé) maji tvar 6m 4 1, bude nabyvat ‘
mnoha prvoéiselnych hodnot. Viechny takové polynomy f s celym1 koeficienty
Ize snadno udat plati totiz tato véta:

. Budf(x) = Z ax® polynom s celobiselnymi koeficienty. Bud s celé Cislo a nechf
k=0

platt f(j)= 4+ 1 (mod 6) pro j =s—1, s, 8+ 1. Potom je f(n)= 4 1 (mod 6)

pro kaZdé celé n.

Dikaz. PoloZzme g(z) = f(z) — f(s). ProtoZe obé &isla f(s — 1), f(s) jsou lichd,

je ¢islo g(s — 1) = f(s — 1) — f(s) sudé. Protoze v8ak také &islo g(s) je sudé, je

g(n) sudé pro viechna n. Mime tedy g(n 4+ 3) =g(n) (mod 2) i g(n 4 3)=
= g(n) (mod 3); odtud plyne g(n + 3) == g(r) (mod 6) a tedy také f(n + 3) =
= f(n) (mod 6) po ka?dé celé n. Protoze f(j)= 4 1 (mod 6) pro j =8 — 1,
8,8+ 1, je f(r) = + 1 (mod 6) pro viechna celd » vibec.

Pozndme tedy jiz na &islech f(—1), £(0), f(1), zda plati f(n) = + 1 (mod 6)
pro viechna n ¢&i nikoli. '

99



	
	Other


