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6 G wemuipe cucmemsl yea08, He UmeOUUEe NONAPHO 06We20 Yeaa, npudem Kaxooe
pebpo epapa A8AAEMCS IAEMEHMOM MOUHO 00H020 Yeaa KaucOO0l U3 SMUT CUCEM.

I'pag G*, muoncecmeo éepuwsur, kKomopozo ecmd U* , mnoocecmso pebep H*, na-
swisaemes B-o6pasom epagpa G — 2de G ecmy ceasnrlil peeyaaprulii epag mpemveil
cmenenu, U ecmb Mroxmcecmeo ezo sepuiun, H ecmv mHoxmcecmso e2o pebep — ecau:

I. Cywecmeyem npocmoe omobpancerue o« mruoncecmsa H na mmoncecmso U*,

I1. cywecmeyem npocmoe omobpancerue B cucmenmr scex yeaoe W epaga G va
MHOHcecmeo pebep H*,

IT1. eepwuna u* = x(h;) unyudenmna c pebpom h* = B(W,) 6 epage G* moz0a
u moavko mozda, ecau pebpo h; e H ssasemes snemernmonm yeana Wi e Iy,

3. Ilna rpados G* = H(G) ¢ 9eTHHIM YMCIOM BEePIINH, KOTODHIEe ABJIAIOTCA,
O9EBUIHO, CBSASHLEIME peryJisSpHHIME rpadaMm d4eTBepTOH CTEmEHH, AOKA3HI-
BaeTcA CIefyIoIee: '

Kaxcowii epag Q) codepncum aureiinpii mroncumens. Ecau ¢ G cywecmeyem
AUHeUHBL MHOHCUMEns, Mo ¢ epade H(G) umeemes keadpamurrslic MHOHNCUMEND,
pasaomcumslil Ha 86a sunelinvlx mroncumens. Ecau epagp G mooncro passomcumo
HAQ MPU AUHETHBL MHOHcumeas, mo 2pad HG) momcHo passomcumsv Ha wemvipe
AUHEUHBL MHONCUMELZL U Haobopom.

4. JlanpHeimue KOKa3HBaeMbe TEOPeMHl 00pAINalT BHEMAHWe HA TECHYIO
CBA3H MEKIY TAMEVIBTOHOBEIME IHHMAMZ B PETyIsSpPHHX rpadax Tperbei cre-
OEeHVW W Pa3OKeHEAMHA KX $-00pa3oB HA [Be TaMHIBTOHOBH JHHWA. [|oKa3sl-
BaeTcA CIefyollee TeOpeME: 1

a) Ecau ¢ pezyasprom epaghe mpemveii cmenenu G cywecmsyem eamuabmoHosa
aunus, mo Q) moxcno pasroncumv Ha 0ee aMUNLMOHOEEL LUHUU U HAOOOPOM.

6) IIycmv A — wucao pasiuuHyT 20MULLMOHOBBLL AUHUL 6 PeeyAapHOM epaghe
mpemuveil cmenenu G u 2n — uucao eeo yeao08, moeda 0 wucse A*¥ pasauuHwvT
pasaoncenuii epaga HG) nHa dse 2aMULLMOHOB. AUHUU MOHHO YmMEepHOamb:
A =3 . 2 '

Zusammenfassung

AUS DER THEORIE DER ENDLICHEN REGULAREN
GRAPHEN DRITTEN UND VIERTEN GRADES

ANTON KOTZIG, Bratislava.
(Eingelangt am 21. Feber 1956.)

In dem Beitrag werden folgende Sitze bewiesen:

1. Es sei G ein beliebiger zusammenhangender Graph, welcher eine gerade
Amnzahl von Kanten enthilt, dann existiert ein Winkelsystem B des Graphen G so,
dass jede Kante aus G genau einem Winkel aus S gehort und ein Winkelsystem
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B mit dieser Eigenschaft existiert nur dann, wenn G eine gerade Anzahl von
Kanten enthiilt. (Die drei Elemente aus G- {u, hy, hy}, wo wein Knotenpunkt und
hy = h, die Kanten sind, werden Winkel des Graphen G genamnt, wenn beide
Kanten hy, hy mit dem Knotenpunkt u inzident sind.)

2. Wenn ein zusammenhingender regqulirer Graph dritten Grades G mit gerader
Anzahl von Kanten einen linearen Faktor enthilt, dann existieren solche zwei
Winkelsysteme $,, B, die elementfremd sind und jede Kante des Graphen
gerade einem Winkel aus B, (resp. aus ;) gehirt. Wenn ausserdem @ in drei
lineare Faktoren zerlegbar ist, dann gibt es in @ vier solche Winkelsysteme, die

poarweise elementfremd sind und jede Kamte genau einem Winkel aus jedem
System gehort.

Den Graph G*, dessen Knotenpunkimenge U* und die Kantenmenge H* ist,
nennen wir 9-Bild des Graphen G = U + H (wobei G ein requldrer zusammen-

hingender Graph dritten Grades, U resp. H seine Knotempunktmenge, resp.
Kantenmenge ist), wenn gilt:

" 1. Es gibt eine einfache Abbildung x der Kantenmenge H des Graphen G auf
die Knotenpunktmenge U* des Graphen G*.

I1. Es gibt eine einfache Abbildung p des Systems T aller Winkel des Graphen
G auf die Kantenmenge H* des Graphen G*.

II1. Ein Knotenpunkt w* ist inzident mit der Kante h* des Graphen G* wo

w* = x(h;); hy e H; B* = B(W,); W; e B; dann und nur dann, wenn die Kanbe
h; ein Element des Winkels W; im Graphen @ ist.

3. Fir die Graphen G* = 9(G) mit gerader Knotenanzahl, welche selbst-

verstiandlich regulire zusammenhangende Graphen vierten Grades sind, wird
Folgendes bewiesen:

Jeder Graph 9(GQ) hat einen linearen Faktor. Wenn es im Graphen G einen
linearen Faktor gibt, dann hat G* = §(Q) einen quadratischen Faktor, der sich in
zwei lineare Faktoren zerlegem lisst. Wenn der Graph G sich in drei lineare

Falktoren zerlegen lisst, dann ldasst sich der Graph G* in vier lineare Faktoren
zerlegen und wmgekehrt.

4. Weitere Sitze weisen auf den engen Zusa.mmenha.ng zwischen den Ha-
miltonschen Linien im Graphen dritten Grades und die Zerlegung der ¢-Bilder
dieser Graphen in zwei Hamiltonsche Linien. Man beweist diese Sétze:

a) Wenn es im reguliren Graphen dritten Grades G eine Hamiltonsche Linie
gibt, dann lisst sich der Graph G* = (@) in zwes Hamiltonsche Linien zerlegen
und wumgekehrt.

b) Es sei 1 die Anzahl verschiedener Hamiltonscher Linien im reguldren
Graphen dritten Grades G und es sei 2n die Knotenanzahl des Graphen @, dann

gilt von der Anzahl A* der verschiedenen Zerlegungen des Graphen G* = (Q) in
zwer Hamiltonsche Linien: A* = 4 . 271,

92



	
	Abstract


