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&asopis pro p&stovini matematiky, ro¥. 82 (1957), Praha

O DVOJICI (m,n) KONFIGURACI

VACLAV HAVEL, Praha.
(Doslo dne 12. zé¥i 1956.) DT:513.84

Jde o dvé véty, majici tizkou souvislost s vicerdzmérnym zobecnénim
klasické véty Pohlkeovy-Schwarzovy. Pfitom se navazuje na vysledky
N. A. Gracoreva, N. F. CerveERUcHINA 8 F. SCHURA.

Obsahem této prace jsou dvé véty, tizce spjaté s vicerozmérnym zobec-
nénim klasické véty Pohlkeovy-Schwarzovy. Nejprve je dokazina véta
N. A. GracoLEVA (viz [1], resp. [2], str. 46). Ve v&té 1 je projedndno FeSeni
vicerozmérné analogie dlohy Guglerovy (viz [3], pozndmka pod darou na str.
165). Kone&nd véta 2 spolu se svym disledkem piedstavuje vicerozmérné
zobecnéni véty Pohlkeovy-Schwarzovy a zahrnuje v sob& klasicky vysledek
F. ScHURA (viz [6], resp. [5], str. 174—176). O nékterych k thematu se vzta-
hujicich vysledcich sovétskych geometri podéva informaci § 4 z oddilu
,,Synthetickd geometrie sborniku [4]. S algebraického hlediska vySetfuje
zobecnéni véty Pohlkeovy pro promitdni z bodu do nadroviny Ep. STIEFEL.
ve své praci [7].

Predmé&tem nagich vah bude d-rozmérny roziiteny prostor eukleidovsky
(@ = 3). Koneénou posloupnost navzajem riznych vlastnich bodd nazveme:
(m, n) konfiguraci, je-li m - 1 podet bod& posloupnosti a jestlize prvnich
n + 1 bodl posloupnosti je linedrné nezavislych; ptitom predpoklddame, Ze
2<n<m=d. Odpovidé-li i-tému bodu (m, n) konfigurace K, v linedrni
transformaci 7' ¢-ty bod (m, n) konfigurace K, pro kazdé : =1,2,...,m + 1,
pak budeme pséti TK, = K,. Dimensi bodového ttvaru rozumime o jednotku
zmenSeny maximalni podet linedrné nezdvislych bodd dtvaru. Tento pojem
dimense ponechdme i pro sféry.

Vé&ta Glagolevova. Ke kaZdé dvojici (3,3) konfiguraci K,, K, existuje ne—
vlastni bod 8 tak, Ze konfigurace K, je perspektioné polofena vzhledem ke stFedw-
perspektivity S s konfiguraci K, podobnou s K,.

Dikaz. Existuje pravé jedna afinita A daného prostoru tak, ze AK, = K-
Necht k je libovolna koule; pak A~k je kvadrika, na niZ lze najit kruZnici
k*. Pak ale téZ Ak* je kruZnice. Dile existuje prdvé jedna podobnost P da-
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ného prostoru tak, Zze Pk* je shodné s Ak*. Tedy existuje orthogonélni trans-
formace O tak, Ze je OPX = AX pro kazdé X e k*. Pak ale T'= OPA™! je
perspektivni afinita: Pro kazdé X e k™ jest T(4X)= OPX = AX, takze
viecky body kruznice Ak* jsousamodruzné vzhledem k afinité 7'; tedy rovina,
v niz le#i Ak*, je vzhledem k afinité 7' rovinou samodruznych bodia. Kon-
figurace TK, = OP(4A7'K,) = OPK, je podobné s K, Dtkaz je proveden.

Poznamenejme k tomu, Ze bod S (st¥ed perspektivni afinity 7') je zdvisly
pouze na vybéru kruznice k*. Pak A~k je budto kulovou plochou anebo ne-
rotaénim & rotaénim elipsoidem. Je-li A~k elipsoidem, pak obsahuje dva
(ptipadné splyvajici) systémy kruznic vidy v rovindch navzidjem rovnobéi-
nych; kazdy z obou systémi vede k jedinému bodu S, aviak réznym sy-
stémim odpovidaji rizné body S. Tedy celkem: Je-li A~'% kulové plocha,
pak bod 8 je uréen mnohoznaéné (probih4 vSecky body nevlastni), je-li A~
nerotaéni elipsoid, pak bod S je uréen dvojznaéné a koneéné, je-li 4~k rotadéni
elipsoid, pak bod § je uréen jednoznatné.

Véta 1. Necht K, resp. K, jsou dvé (v, n) konfzgumce leict v n-rozmérngjch
podprostorech R, resp. R,, a necht C je (d — n — 1 )-rozmémy nevlastni pod-
prostor. Pak oznaéme A afinitu, pro niZ K, = AK,; ddle oznabme a' (n— 1)-
rozmérnou absolutni sféru, lefict v R,. Pak jsow ekvivalentni tyto dvé podminky:

(X) n-rozmérny s C disjunkini vlastnt prostor X protind dtvar C.K') »
konfiguraci K, podobné s K;

(IT) pramik dtvaru C. (Aa) s (d — 1)-rozmérnou absolutni sférow obsahuje
(n — 1)-rozmérnou absolutni sféru, leZict v n-rozmérném vlastm’m 'podprostoru X
disjunktnim s C. '

Dikaz. Necht X ]e hbovolny n-rozmérny vlastni podprostor d1s3unktm
s C. Pak C jako#to centrum promitani zprost¥edkuje mezi podprostory R,, X
afinitu B,. Afinita B, A je podobnosti pravé tehdy, odpovidaji-li si v ni (n— 1)-
rozmérné absolutni sféry podprostort R,, X. Av8ak B,Aa lezi v priniku pod-
prostoru X s utvarem C . (4a). Z toho jiz plyne dikaz véty: L Y]

K pfedchozi vété udiime jesté poznamku. Jellid=m +1=n+4+1=3,
pak podle véty 3 lze Yesiti tlohu Guglerovu, zndmou z elementi deskriptivni
geometrie (Glohu Guglerovu lze takto formulovat: Na dané trojboké hranolové
ploSe najit trojihelufky podobné s trojtihelnikem danym).

Véta 2. Necht K, je (d, d) konfigurace a necht K, je (d, n) konfigurace; oznaéme
R; podprostor, linedrné vytvoreny pronimi n -+ 1 body konfigurace K; (i = 1, 2).
Pak lze sestrojit prdvé jedem (d — m — 1)-rozmérny mevlastni podprostor C
a afinitu Ay mezi R, a mezi libovolnym vlastnim podprostorem X disjunktnim
s O, tak, %e ALK, je pramétem konfigurace K, z centra promitdni C.

1) Souginem dvou bodovych tdtvari oznadujeme SJednoceni viech primek, ktere spo
Jjuji body jednoho utvaru s body utvaru druhého. A
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