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Casopis pro péstovani matematiky, ro€. 81 (1956)

NEKOLIK VLASTNOSTI VRCHOLOVYCH NADROVIN

NORMALNfHO MNOHOUHELNIKA

ZBYNEK NADENIK, Praha.
(Do%lo dne 23. kvétna 1955.)

V élanku jsou odvozeny ndkteré vlastnosti vreholovych nadrovin
normalniho mnohothelnika, které budou pozdgji téZ potiebné k jeho

dal$imu studiu.

Oznadeni i nazvoslovi v tomto &lanku je totéz jako v autorové praci
,,Rozsifeni véty Menelaovy a Cevovy na n-dimensionalni atvary‘,
Casopis pro pést. mat. 81 (1956), &. 1. Odkazy v dalsim textu tykaji se

vSechny této prace.
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Piedmétem nasich tvah bude opét normalni mnohothelnik 4,4, LA
n-rozmérného eukleidovského prostoru E,, (n => 2). Podle dfivéjsich imluv bude
bod na ptimce jeho strany a; (i = 1, 2, ..., n + 1) rizny od vrcholi oznacen
B, a nadrovina, kterd jej spojuje s vrcholovym podprostorem protéjsim
strané a;, bude oznagena ;. Vrcholova nadrovina, kterd jde vrcholovym pod-
prostorem protéj§im strané «; rovnobéziné s piimkou této strany a; bude

oznacena 'f;.
Vé&ta 1. BudiZ n liché. Necht body
B,,B;,...B,, 1<r<n+1,
lei v nadroving B, kterd je p¥i r < n rovnobéind s pFimkams stran
a, @y .ns @y, §=n—r1+ 1.%)

Pak vrcholové nadroviny

BisBis - Bi,, 1<r=m+1,

a pfi r < n jesté vrcholové nadroviny

"Biys By -+ By, §=m—r+1,

maji spoleényj prdavé jeden bod B anebo prdvé jeden smér b a obrdcené.

P#i n sudém véta neplati.

*) Viz tmluvu 1,2 cit. préce.

(1)

(2)

(4)



Dikaz plyne bezprostedns z vét 2,1—2. 4 citované prace.

Poznidmka 1. Véta ukazuje, %e vlastnosti normilntho mnohothelnika
A,A,... A, budou rizné podle parity dimense n. Pozd&ji poznéme tyto roz-
dily podrobng;i.

Vé&ta 2. Nadrovine § a bod B nebo smér b z véty 1 jsou incidentni.

Dikaz. Oznadme EP, k=12, .. + 1, (n — 2)-dimensionalni pod-
prostor, ktery je prinikem nadroviny g s vrcholovou nadrovinou B (je-li k mezi
Cisly 4y, 4y, ..., 7,) nebo ‘B, (je-li r < n a k mezi &isly jy, 7,, ..., 7,).

Podprostory E{",, E?,, ..., E(, maji spole¢ny podprostor, ktery z boda (1)
obsahuje ty, jez maji liché indexy a pii r < n je rovnobéiny s pfimkami téch
stran (2), které maji op&t liché indexy (existuji-li oviem takové). Tento pod-
prostor mé dimensi 4(n + 1) — 1, jak snadno plyne z véty 1,1 citované prace;
oznacime jej E*.

Podobné majiipodprostory E” ,, E®,, ..., EC**D spoleény podprostor, ktery
jde témi z bod (1), jez maji sudé indexy a pti r < n je rovnob&#ny s ptimkami
téch stran (2), které maji rovnéz sudé indexy. Tento podprostor je opét dimense
$(n + 1) — 1 a oznatime jej E**,

Podprostory E* a E** lezi v nadroving 8 prostoru E,, aviak nikoliv v pod-
prostoru dimense mensi nez n — 1 (viz opét v&tu 1,2 citované prace). To zna-
mend, Ze maji spole¢ny budto pravé jeden bod B, anebo pravé jeden smér b.
Ponévadz pak tento bod B (smér b) je spoleény nadroviné g i viem vrcholovym
nadrovindm (3) a pti r < n i vrcholovym nadrovindgm (4), je véta dokazana.

Definice 1. Vrcholovou nadrovinu normdiniho mnohovhelnika Aidy ooy,
kterd je rovnobéind s pFimkou jeho strany protéj&i vrcholovému podprostoru, jim%
prochdzi, nazveme vijznaénou vrcholovou nadrovinou.

Véty 3 a 4 dokdZeme soudasns.

V&ta 3. Budif n sudé. n + 1 wvjznaénijch vrcholovyjch nadrovin normdlniho
mnohovhelnika A, 4, ... A, ., nemd spoleényj Sddnyj bod ani Zddny smér.

V&ta 4. BudiZ n liché. n + 1 vyznaénych vrcholovych nadrovin normdiniho
mnohothelnika A\ A4, ... A, ., md spolecny prdvé jeden smér, kteryj nazveme jeho
vyznaénym smérem. ' :

Dikazy véty 3 a 4: Predpokladejme, Ze jsme prostor E,, vno¥ili do ngjakého
(n + 1)-dimensionélniho prostoru E, . Zvolme nyni v E, ,, nadrovinu E¥ tak,
aby nadrovinu E, protinala v podprostoru dimense n — 1, ktery neni rovno-
bdZny s pfimkou %4dné strany mnohotihelnika 4,4,... 4,,, normilniho v E,,.
Zvolme déle bod § tak, aby existoval prisedik spojnice bodi 4; a S s nadrovi-
nou E a oznadme jej A} (i'=1,2,...,n + 1). Takova volba nadroviny EX
& bodu § je vidy moini a mnohotihelnik AFA4F ... A%, je zfejmé normélni
v E7. Oznadme jests } pramét podprostoru ‘B:i(1=1,2,...,n 4+ 1) z bodu S
do nadroviny E;. Dostaneme tak oviem vrcholové nadroviny mnohothelnika
ATAT ... A¥ | normélntho v E*.
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