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(a, b) HempepHIBEYIO IPOM3BOAHYIO 3-bero mopsjKa; 6) oma BospacTaeT B yKa-
3aHHOM HMHTEPBAJIe OT CBOEr0 3HAYCHMS a4 [0 3HAYEHHA b; B) [IA KaMKIOTO
z e (a,b) p(xr) > x.

CrnpaBeyINBH CII@AYIOIHAE TEOPEME: :

Teopema 1. IIycmbv ¢ — ocHoenas yewmpaavmas ducnepcus 1l-oeo poda,
coomcemcmeyowas dugp. ypaswenuro (1). Ilycmv dynryus F onpedeaena gop-
MYaol

F(z) =

sgn w
- P Ot(x) )
npuvem x 03Haxaem nepeyio Pasy ynopadouerHol naps He3a8UCUMBLE UHMELDAN08
u, v oug. yparnenus (1), a w — ux onpedesumeavr Bpornckozo. Tozda ¢ unmep-
.8a.ie (a, b) cnpa.edauso ymcepaucdenue: gynryus F seasemcs pewenuem @ynk-
yuoraadvrozo ypacHenus Flp(x)] — F(x) = 1, umeem Henpepuignyo npouseod-

3 F™
HYl0 3-veeo nopadka, ospacmaem om — oo o + © u — 7F'%(x) + 4 F’zz.:)) -
1 Flll(x) _ ( )
2 Fl(x) 7w

Teopema 2. IIycmv ¢ umeem ¢ unmepsase (a, b) croiicmea a), 6), B). Haaee,
nycmov ¢ unmep.ase (a, b): Pynkyus F agisemes peweHuem GyHEYUOHAbH020
ypacnenus Fip(z)] — F(x) = 1, nycmb ona umeem HenpepuigHyio npoussodnyio
3-ve20 nopadka u 60spacmaem om — o do + ©, (F'(z) > 0); nycmv, Hakoney,

3 F"*x 1 F"(x
q(x) = — a2F"%(x) + i FT?(%:_)) —5- T-’((?)) .
Toz0a 6 unmepease (a, b) gynkyua q 6ydem nenpepvicholi, unmezpass dug.
YPaGHeHUS
y' = q(@)y (2)
6ydym kosebamuca, a PyHEYUs @ ecmb OCHOGHAL YeHMPAAbHARL OUCnepcus
1-020 poda, coomcemcmeyrowjas dugh. ypasnenuio (2).

Zusammenfassung

UBER GEWISSE LOSUNGEN DER FUNKTIONALGLEICHUNG
Flp@)] — F(z) = 1

MIROSLAYV LAITOCH, Olomouc.
(Eingelangt 19. XI. 1955.)

In dieser Arbeit wird der Zusammenhang gewisser Lésungen der Funktional-
gleichung F[gp(x)] — F(z) = 1 mit oszillierenden Integralen einer linearen
Differentialgleichung 2. Ordnung beschrieben.
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Wir betrachten die lineare Differentialgleichung 2. Ordnung

'y =4q@).y; (1)
wir setzen voraus, dass der Koeffizient ¢ im Intervall (a, b) eine stetige Funktion
ist und dass die Losungen der Differentialgleichung (1) in diesem Intervall
oszillieren.

Die zu der Differentialgleichung (1) gehorige erste Zentraldispersion 1. Art ¢
a) hat im Intervall (a, b) eine stetige Ableitung 3. Ordnung, b) sie wichst in
diesem Interval vom Funktionswert @ zum Funktionswert b, c) sie erfiillt fiir
jedes z € (a, b) die Ungleichung ¢(x) > z.

Es gelten folgende Sitze:

Satz 1. Es ser ¢ die zu der Dzﬁerentmlglewhung (1) gehirige erste Zentral-
dispersion 1. Art. Die Funktion F ser durch die Formel
sgn w

F(x) = — o(x)

definiert. x bedeutet die erste Phase eines geordneten Paares unabhingiger Losun-
gen w, v der Differentialgleichung (1) und w die wronskische Determinante. Dann
gult im Intervall (a, b) folgendes: Die Funktion F ist eine Lisung der Funktional-
gleichung Flp(x)] — F(x) = 1, site hat eine stetige Ableitung 3. Ordnung und
wdchst von — oo bis -+ oo, (F'(x) > 0); ferner gilt die- Identitit — n® F'%(zx) +
3 F72=x) 1 F"(z)
FiTw 2w 1
Satz 2. Es sei @ eine Funktion, die im Intervall (a, b) die obigen Eigenschaften
a), b), c) besitzt. Es set F eine Losung der Funktionalgleichung Flo(x)] — F(x) =
= 1, die eine stetige Ableitung 3. Ordnung besitzt und im Intervall (a, b) von — oo
bis + oo wichst (F'(x) > 0); ferner sei q durch die Formel

_ gy 4 S E) 1 F"(x)
@) = =2 F@) + 1 Fe) 2 T

definiert. Dann gilt im Intervall (a, b) folgendes: Die Funktion q ist stetig, die
Losungen der Differentialgleichung

Yy =q@).y )
oszillieren und die Funktion ¢ ist die zu der Differentialgleichung (2) gehirige
erste Zentraldispersion 1. Art.
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