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Résumé

LES SURFACES FOCALES DES CONGRUENCES DE SPHERES

-

ZDENEK VANCURA, Praha.
(Venu le 13 octobre 1954.)

dus op
“dt tus
sphéres u® = ud(f) de la congruence de spheres p = p(u', u”) le long de la
sphére ¢ = ¢, est par définition I'ensemble des couples focaux, communs & la
L-sphére t = ¢, et aux L-sphéres r, ol v(f,) . r = 0. On définit (en supposant
A;> 0, 4y = a0, — aby, @i = Pi - Py) [1]:

Définition 1. Toules les surfaces élémentaires le long de la sphére p d’une con-
gruence de sphéres p = p(u) ont en commun dewx couples focaux. Leséléments des
couples focaux sont le point et le plan. On désigne ce point (ce plan) par F.(fe)
(k = 1, 2) et on Uappelle le foyer (le plan focal) de la sphére p de la congruence
p=p@). [2]

Définition 2. Le lieu géométrique des foyers Fy (k = 1, 2) des sphéres de la con-
gruence p = p(u) 8'appelle la k"™ surface focale de la congruence de sphéres
p = p(u). [2]

Ce travail traite des surfaces focales de la congruence de sphéres p = p(u).
D’une part on y déduit les équations des surfaces focales de la congruence de
sphéres p = p(u) (vois théoréme 1); d’autre part on y démontre un théoréme,
concernant une propriété géométrique des surfaces focales de la congruence de
sphéres p = p(u) (vois théoreme 2).

Supposons maintenant la k*~® gurface focale (k = 1, 2) de la congruence
p = p(u) dans un tel domaine, ot A = (dy, —du, 0, 2d,,), B = (dy3, —d1as

La surface élémentaire v = vop, = d’une surface enveloppe de

op:  9py

d,,, 0) sont d ints distinets, ot d,, — 2 o o
, 0) sont deux points distincts, ol d,; = "

w ) PORY COUER =% ops om

aun ’ a“u

Soit
8(x) = 3 + 23 + XF — DL — 21X ¥ — 2PeTsTs — 2PsTTs -
On obtient ensuite les théorémes suivants:

Théoredme 1. La k®™° surface focale (k = 1,2) de la congruence de sphéres
p = p(u) a, en coordonnées homogénes cartésiennes z; (i =1, 2, 3, 4), les équa-~
tions susvanies: . .
%y = Mgy + ey, o= — (Axdia + padys)
zs = .ukdlv x‘ = 2Akdm >
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oW Ay, i satisfont & Iéquation
S(hA + uB) =0, py:dy F+ py:dy.

Théordme 2. Si la k™™ surface focale (k = 1, 2) de la congruence de sphéres
p = p(u) est une surface, elle touche le plan focal f, au foyer F,.
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