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Pesiome

JMHENHASA 3ABUCUMOCTL ®OYHKIUNA OT OJJHON
BEIECTBEHHOII IEPEMEHHON

BONTEX APHUK (Vojtsch Jarnik), IIpara.
(TMocrynuao B pexakuuio 3/V 1954 r.)

IMyers fi(x) (k= 0,1,...,» — 1;» > 0) — KoMIJIeKcHAA QyHKIUA OHOM
BeIL[eCTBEHHOH ITepeMeHHO, NMeloNlasa B TOYKe & IPOM3BOAHYI0 mopAAKa n — 1
(n > »). Ilpepmososxum, yro Marpuna (14) MMeeT paHr », TAKYTO CYIIECTBYIOT
weaste wncaa Iy, ..., [, (0T, < I, < ... < I, < m— 1), A7A KOTOPHIX ompe-
neaurens A [em. (16), rae ay; = f{9(x)] oramuen or myas. BuGepem Iy, ..., I,
rak, uroGm smavemwe I, + ... + I, GOm0 MEHMMYyMOM¥) (mpu coGiroenyn
yeaosust 4 + 0). Torga umeer mecro (17), rae 4,(x) onpepenen gopmyito# (15).
CymecTsyer, ciefjoBaTeabHo, Takoe § > 0,aro 4,(z) + 0 paa 0 < |t — | < 0.
Orciofa Jlerko BHBecTH clefylomuit pesyasrar: Ecam ¢ymwmum fo, ..., fa_y
rakue, 4ro Marpuira (29) mmeer BO BCEX TOYKAX MPOMEKyTHA (a, b) ToT xe
caMurit panr ¥, T0 B (@, b) MMeeT MecTO B TOYHOCTH 7% — ¥ HE3ABUCHMHIX COOTHO-
menu#t BUFA Cofo + Cifs + oo + Ca_afay = 0. (Her mapmoGmoctu TpeGoBarts,
4ToGH PAHI' MATPHIEL, COCTOAIIEH U3 ¥ MePBEX CTPOK MATPUILHI (29), 61 pa-
BeH » BO BCeX TOYKax npomexyTka (@, b).)

Résumé.

SUR LES FONCTIONSFLINEAIREMENT DEPENDANTES

VOJTECH JARNIK, Praha.
(Regu le 3 mai 1954.)

Pour k=0,1,...,—1 (v > 0) soit f,(z) une fonction complexe d’une
variable réelle qui possede, au point o, une dérivée finie d’ordre n — 1 (n > »).
Supposons' que la. matrice (1%) posséde le rang #; il existe donc des nombres
entiers I}, Iy, ..., I, (0< I, < I, < ... <I, < n—1) tels que la déterminante
A (voir (16), 01‘1 ax = f{?()) soit diffél_'ente de zéro. Nous supposons I, ..., I,
choisis de maniére de rendre la somme I, + ... + I, minimum*) (sous la con-
dition 4 = 0). Alors on a (17), ou 4,(x) est le Wronskien (15). Il existe donc
un 4 > 0 tel que I'on ait A,(x) #+ 0 pour 0 < |z — «| < 8. On en déduit comme
un corollaire facile le résultat suivant:

*) Dro ycnoBme onpejenAer YKCIA I v+ I, ORHO3HAYHO.
*) Cette condition détermine les nombres I, ..., I, d’'une maniére univoque.

42



Si les fonctions f, ..., f,—, sont telles que la matrice (29) ait, dans tous les
points de l'intervalle (a, ), le méme rang », alors il existe précisément n —»
relations linéaires indépendantes (de la forme cof, + ¢if; + ... + €p_yfny = 0)
valables dans toute 1’étendue de lintervalle (a, d). (Il n’est pas nécessaire
d’exiger que la matrice, formée de » premiéres lignes de la matrice (29), pos-
séde le rang v dans chaque point de (a, b).)
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