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Casopis pro péstovéni matematiky, ro&. 79 (1954)

RECENSE CLANKU A KNIH

Josef Kaucky: Elementirni metody Fe¥eni obyZejnjch diferencilnich rovnic. Vy-
dalo Nakladatelstvi Ceskoslovenské akademie v&d, Praha 1953. Stran 224, obrazi 24.
Cena bro¥. Kd&s 17,60.

Tato kniha jist$ ptijde vhod velkému mno¥stvi Stendii. Autor skuten¥ neptedpo-
kl4dd celkem nic jiného nef znalost nejjednoduddich vlastnosti elementdrnich funkei.
Ukazuje, jak s timto apardtem dovedeme nalézt fefeni diferencidlnich rovnic urSitych
typt. Tyto typy jsou sice dosti speciédlni, zahrnuji v¥ak mnoho pripadii, které se dasto
vyskytujf. :

V ptedmluv® pife autor: ,,Knifka mé mimo Uvod jestd pst Sasti. Uvod zadind pi-
kladem na diferenciélni rovnici a jsou v n¥m vylofeny rtizné zékladni pojmy. Prvni
$4st pojednévé o ndkterych zvla¥tnfch piipadech diferencidlni rovnice 1. ¥4du y’ =
= f(z, ¥). Druhé 848t je vnovana vyhradng linerni rovnici 2. ¥4du. To proto, %e tato
rovnice hraje v praktickych aplikacich zvlaét vynikajici tlohu. Teprve ve tfeti Sasti
se jednd o linedrnich rovnicich vy&¥ich ¥4dt. Ctvrté ¥4st pojednévé o ndkterych
systémech linedrnich rovnic a kone¥n& v paté §4sti je fe§ o n8kterych zvla¥tnich typech
nelineédrnich rovnic." Déle poznamensvé autor, ¥e je kni¥ka urfena hlavnd pro poslu-
cha¥e nafich technik a pro techniky z praxe. Tim je charakterisovadn obsah knihy.

Viechny 84sti jsou psdny velmi srozumitelns; i s jazykovou strénkou muti¥e byt Stendt
spokejen. Pfednost{ knihy je déle velké mno¥stvi pFikladi, je¥ jsou podrobn¥ rozebrény.

V knize jsou v¥ak n&které nepfesnosti a nejasnosti. Na p¥. na str. 11 dole se pouZivé
toho, ¥e ka¥dé Fefenf rovnice (5) mé tvar (6); to je vak vysvétleno a¥ ve druhé Sasti
knihy. Definice stupnd diferencidlni rovnice (str. 13) neni zcela jasné; autor by mdl
poznamenat, %e nelze pro libovolnou diferenciélni rovnici definovat stupeti. Autorova
definice obecného & singuldrntho fe¥eni diferenciélni rovmice (str. 14—15) je rovn&Z
nejasné; podle ni by e®*¢ (kde z je promdnnd, ¢ libovolnd konstanta) bylo obecné
Felen{ rovnice y’ = y, tak¥e nulové funkce by byla singulérn{ fe¥enf této rovnice.

Déle by bylo t¥eba podrobngji vysvétlit metodu separace prom&nnych (str. 19—20).
Na str. 26 je zkoumén vytok kapaliny otvorem. Autor znadi symbolem dh vy#&ku, o kterou
v nédobs klesne vodni hladina za ¥as dt; 4 je prifez nddoby, a prifez otvoru, v rychlost,
kterou voda vytékéd v okamZiku t. Autor pi¥e: ,,Porovninim vychézi rovnice av dt =
= — A dh, kde je znaménko minus proto, ¥e v opa¥ném ptipad¥ by na jedné strang byl
piiristek vyteklé vody a na druhé strand tbytek kapaliny v nddobd.“ To neni zcela
spravnd Fefeno; znaménko minus je v rovnici proto, %e vyska, o kterou klesne vodni
hladina za ¥as d¢, mé byt ozna¥ena jako —dh. ‘

N&kde by bylo t¥eba podrobnéji vysvétlit vyznam pouZivanych symboli; znadi-li na pt.
y funkci prom#nné =, nenf tiplng jasné, co znamend 1 —y = 0 (str. 20, 7. . zdola). Na
str. 49 pak y, ¥’ znadi jednak funkce, jednak soufadnice jistého bodu; do vztehu (4)
smime sice dosadit ' = x, y’ = y, nikoli v¥ak do vztahu (3).

Redenf diferencidlni rovnice definuje autor jaké jistou funkei. Bylo by snad dobte se
zminit také o smérovém poli & o integralni Safe; na n¥kterych mistech autor integralnich
dar stejnd pouiivé, takie by bylo tfeba véc vysvtlit.
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Déle by bylo tfeba podrobndji rozebrat odvozeni rovnice obdlky soustavy kfivek
(str. 192). Autor dokazuje, ¥e pro body obélky platf jisty vztah; nenf viak patrné, kde se
pti dukaze poufiva toho, ¥e piisluiny bod leZ{ na obélce.

Na str. 43 dole a na str. 44 mluvi autor o diferenciélnf rovnici systému rovinnych Sar.
V&c viak neni zcela pfesnd formulovéna; na daldf strand pie autor v této souvislosti, Ze

rovnice .
dy [d3y\?2 dy\?¥] d3y
(o (]2
je diferenciélni rovnici soustavy viech mo#nych kru¥nic v rovind. Je vidét, ¥e by zde
mohlo dojft k nedorozum¥ni, protofe této rovnici ziejm® vyhovuji také viechny piimky

(které nejsou rovnob&¥né s osou y).
Podobnd by mohlo vzniknout nedorozuméni v souvislosti s Clairautovou rovnicf

d
(str. 193—194). Dospivéme ke vztahu (z + f’'(p)) a—i—) = 0; autor déle (bez dalstho vy-

. d:
svtlovani) vydetfuje jen pfipady -d—:- = 0az + f(p) = 0. Ménd zku¥eny &tendf by mohl

ziskat dojem, ¥e jsou vechny mo¥nosti vyderpény, co¥ by oviem nebylo sprdvné. Skutedné
existuji integralni k¥ivky Clairautovy rovnice, které nepatff ani do prvni, ani do druhé
skupiny; to snadno nahlédneme asi takto: Zvolime piimku, které je feSenfm Clairautovy
rovnice, postupujeme po ni a¥% k bodu obélky, dédle postupujeme po obélce, pak event.
zase odbodime s obéalky na tednu; zfejm& dostaneme hledanou integralnf kiivku.

V knize jsou také n&které tiskové chyby, neni jich viak mnoho a v celku nerusi. Na pi.:
,,zékondeny tvar (str. 18, 5. ¥. shora); ,,vZitim* (misto u¥itim, str. 149, 11 ¥. zdola).
Déle by snad bylo dobfe bliZe vysvétlit vétu na str. 135, 8. ¥. shora: ,,Metodou iteraci
je tato rovnice roztefena v pf. 1. odst. 29°. V pf. 1. odst. 29 (str. 168) jsou dv& rovnice
o dvou neznamych funkefch z, y; teprve eliminaci funkce  (str. 169, 8. f. shora) dostaneme
rovnici, uvedenou na str. 135.

Pii posuzovéani této knihy musime pfedeviim kladn¥ hodnotit; %e se nafel matematik,
ktery ptistupnou formou davé n¥co také nematematikium, lidem, ktefi cht&ji matematiky
jen k n&Semu pouiit. Neni pochyby o tom, %e po této strdnce kniha sviij kol splni.
Je viak 8koda, %e jsou v knize nepfesnosti; u ,,Sistych* matematiki bude jist§ kniha
ptijata ménd priznive neZ u ,,praktiki‘‘. Myslim viak, ¥e by se i men¥imi opravami daly
uvedené nejasnosti pfi pii§tim vyddni odstranit, aby se kniha libila i matematikiim,
ani¥% by tim ztratila svou srozumitelnost pro nematematiky.

Jan Maiik, Praha.

F. R. Gantmacher - M. G. Krejn: Oscilljacijonnyje matricy | jadra i malyje kolebanija
mechanileskich sistem (Osciladni matice a jadra a malé kmity mechanickych soustav).
2. vyd., Moskva, Leningrad, Gostechizdat, 1950 (360 str.).

Necht je -

(y) = A(2) (1)
re4lné lineédrni transformace,

kde A je matice Jlayl, ¢ =1,2,...,m; k= 1,2,...,n Oznadme V(z)y (V(y)) podet zmén
znaménkovych v konedné posloupnosti ,, 2, ..., Z, (resp. Yy, Yas +es Ym). Je-li V(y) <
< V(=) pro libovoln4 z, #{k4 se o transformaci (1) (a také o matici A), ¥e nezvétduje podet
znaménkovyjch zmin. Takové linedrni transformace maji vyznam v analytické theorii
muoho$lent. Tak na pf. véta Budan-Fourierova i Descartes-Jacobiova poskytuji hornf
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odhad pro poSet kofentt v intervalu (a,b) (kone¥ném nebo nekonefném). Ji% Klein
polofil otézku, ktery z t&chto odhada je ,,vyhodnsjsi*“. Uplnou indukei dokézal na pi.
Petr, %o je vyhodngj¥i odhad. poskytovany v8tou Decsartes-Jacobiovou (Casopis 38,
1909; 59, 1930). Jde o to, stanovib pod.m.inku nutnou a postaiiu]ici aby matice 4 ne-
zvétﬁova.la podet zmé&n.

Rekneme (pbdle J. Schoenberga), %e realnéd matice A ]e definitni, nemajl -l ia,dné dvq.
jeji prvky opa¥né znaménka,-a %e md matwe A definitni sloupce, jo-1i ka¥dy jeji sloupec
definitn{ jednosloupcovou masict. Necht je je r hodnost matice 4. Je-li 1 < ¢ < 7, ozna&me
A® matici o (™) tédkéch a () sloupcich, jejiZ prvky jsou subdeterminanty stupnd ¢
z matice 4, pfi Ser¥ v¥echny subdetermmanty tvotené z téfe mnoZiny ¢ ¥4dku z 4 se
vyskytuji v A# v té¥e ¥adce; podobné pravidlo plati o sloupcich. Je zndmo, ¥e A" mé.
hodnost 1, takZe sloupce této matice jsou im&rné. Pak plati v¥ta:’

'Matice A nezvé'téuye poé’et zmén, prdvé kdy% md viastnosti: a) matice A,, A®, ... Alr-1
jsou definitni, b) matice A(") md definitni sloupce.

a) znadf, ¥e dva subdeterminanty z A tého¥ stupné 2 nemaji nikdy opa(‘,né. zna.ménka
pro ¢ < r.-Schoenberg dokézal v&tu pro » = n = m (Math. Zeitschr. 32, 1930), (pak bh)
odpadé). Obecny ditkaz podal Motzkin (Diss. Basilej, 1933, vyslo v Jerusalem® 1936)
a Krejn (1934). Schoenberg udal pouZiti v analytické theorii mnoho8lent (Math. Zeltschr
38, 1933).

" Podobnymi vlastnostmi matic se zabyvé spis Gantmacher- Kre]nuv, aviak se zfetelem
na upot¥ebeni v mechanice. Redlnou matici 4 typu m X n nazveme totdlné nezdpornou
(totdIné kladnow), jsou-li jeji subdeterminanty libovolného stupnd vesmds nezdporné
{vesmds kladné). Matice A je dle terminologie v knize zavedené oscilaéni, je-li A totdlnd
nezéporné, existuje-li viak takové &islo celé kladné p, %e AP je totédlnd kladni. Matice
totdlnd nezéporné, totdlnd kladnéd i osciladnf, o nich% je pojednéno v kap. II, jsou
‘zvldstnimi piipady matic, kteréd nezvétéuji podet zm&n. O dalfich zobecndnich matic
osciladnich jedné kap. V. '

V kap. III uva¥ujf se malé kmity linedrniho pru¥ného kontinua (na p¥. struny nebo
tyde) rozprostieného podél osy x od bodu a do bodu b, neupevndného uvnitt intervalu
(a, b). Jeho vlastnf harmonické kmity jsou dény vzorcem y(z, t) = @()sin (pt + «),
kde y(z, t) je vychylka v bod¥ = v 8ase ¢, ¢(x) je amplitudni funkce a p je frekvence kmitu.
Nejjednoduseji se formuluji oscilagni vlastnosti malych kmitd onoho kontinua v tom
ptipads, %e se jedpé o konedny podet n hmot m,, m,, ..., m, soustteddnych po ¥adé v bo-
dech 84,85, ...,8, (@ < 8, <8, < ... <8, <b). Tyto oscila¥ni vlastnosti jsou disledkem
osciladnosti t. zv. matice vlivové ||a,; |, pfi dem¥ prvek «; je vychylka v bod¥ s; za pu-
soben{ jednotkové sily v bod¥ s,.

V knize se viak v kap. IV pojednévé také o ptipadu, kdy jsou hmoty soustiedény v ne-
kone¥nd mnoha bodech. Pak osciladni vlastnosti jsou dtsledkem osciladnosti jisté spo-
jité funkce dvou promdnnych K(z, t), ,,jédrac. Oscllaﬁnost K(zx, t) se definuje pomoct
osciladnosti matic [|K(z;, z;)].

_Aby &tenét knize Gantmacher-Krejnov$ mohl rozumé&t (a% na kap. IV), stali, aby znal
zéklady theorie determinanti a pod¥tu diferencidlnfho a integrélnfho. Zskladni vty
theorie matic a kvadratickych forem jsou vylofeny v kap. I. Pouze kap. IV vy¥aduje, -
aby 8tendf znal také zédklady theorie integrélnich rovnic a integralii Stieltjesovych. Tato
okolnost, zéroveti se skv¥lym vykladem, v n¥m¥ matematické vysledky jsou doprové-
zeny interpretacemi z mechaniky, Sinf knihu ptistupnou Sirokému kruhu &tenéi, nejen
matematikl, nybr¥ i theoretlckych fysnkﬁ a in¥enyri pracujicich v oboru theorie kmitd.

. . Karel Rythlik, Praha., ;
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Vojtéch Jarnik: Uvod do potu integrilniho,’ 2. vydsni, Nakladatelstvi CSAV, Praha,
1954, stran 300, ndklad 4400, cena bro%. 27 K&s, véz. 33 Ké&s.

Recense 1. vydéni Jarnikovy knihy vysla v 1. seSitu Casopisu pro péstovéni matema-
tiky roé. 75 (1950). Nebudu proto na tomto mist$ mluvit znovu o celém obsahu knihy.
Jen se zminim strudng o tom, v em se nové vydéni 1iéf od starého. Pokrafovénim Uvodu
mé byt autorem piipravovany Integrélni poet. Z toho duivodu jsou ve 2. vydénf
vynechany nékteré partie, které budou ve v&tsi obecnosti probirdny v Integrélnim poétu.
Jde predeviim o dva prvnf Dodatky (kap. IX. a X.). Z IX. Lapitoly jsou vynechany t¥i
paragrafy, a to: MnoZiny, majici Jordanovu miru 0; Nerovnosti mezi integrély; Dalsf
podminka pro existenci integralu. Z X. kapitoly je vynechén paragraf: Substitudni
methoda pro urité integrély, ve kterém byly dokazoviny dv& vty o substituci za po-
n8kud zméndnych piedpokladu. Jinak zustédvé latka knihy takika nezmn&na.

Cestmir Vitner, Praha.

F. Kadefdvek - B. Kepr: Prostorovi perspektiva a reliefy. Nakladatelstvi CSAV,
Praha, 19564, ndklad 2200, stran 74, v textu 53 obr., v pifloze 28 obr.

Tato kniZka je novym zpracovéanim knihy Relief, kterou vydal F. Kadefdvek r. 1925.
Toto nové vydani je tfeba uvitat zvlastd proto, Ze v soudasné dobd se potvrzuje duleZi-
tost relieft, nebot pamétniky, vyznaéné budovy a slavnostni sin& se vyzdobuji reliefy,
které majf proti malb& fadu pirednosti. P¥ikladii k tomu je kolem nés sdostatek.

V tvodni dasti knizky je kratce pojednéno o linedrni perspektivé. Tu po vykladu o zé-
kladnich pojmech perspektivniho zobrazovéani jsou uvedeny klasické methody a nejpouZi-
vandjsi methoda distanénfkti. Rovné% je tu provedena uvaha, kterd umoZiiuje pouZit
pti zna¥né distanci jen &4sti distance (t.zv. methoda redukovanych distandniku).

V druhé &asti je podén névod, jak sestrojit perspektivni relief, ktery nahrazuje ptiso-
beni prostoru na oko jiZ ne malbou (v roving), tieba i po konstruktivni strdnce dokonale
perspektivng prokreslenou, ale iinkem prostorového Gtvaru. Vyklad je zaloZen na po-
jmech a poznatcich z linedrnf perspektivy a jsou uvedeny nové pojmy. V této &ésti zaby-
vaji se autofi nejdfive konstrukei reliefu ve hmot¥ nanésené a odvozuji proto methody
obdobné k perspektivnimu zobrazovéani. Jako zajimavy dusledek reliefnf perspektivy
jsou nalezeny tutvary, jejich¥ reliefy jsou nevlastni, éehoZ je pouZito pfi ndznaku stiedo-
vého nebo rovnob&iného osvétleni. Pro vypragovéni reliefu ve hmot§ odebfrané jsou od-
vozeny dulefité véty, a to véta de la Gournerieho o kolmém primétu reliefu daného
t&lesa na samodruZnou rovinu & v&ta Staudiglova pro urfeni pomocného ptdorysu. Tato
druhé $4st je zakondena ndvodem, jak prakticky konstruovat relief ve hmot& nanésené
i odebfrané.

V posledni $4sti je pojednéno o umélecké strance reliefu a perspektiv a o pouZitf v praxi.
Ze zachézeni s detaily a jasnosti barev v pozadi plyne pofadavek, aby malba &i relief
pusobily dokonalym klamem na oko divédkovo. Toho vyuZili néktet{ umélei v malffstvi
a rytectvi. Dile%ité je poznamka o tom, jak lze v malb¥ i reliefu pouZit rozli§nych klami
(na pt. dva horizonty a pod.), déle o poufiti v architektuie a to zvlast p¥i fefenf ndmdstf,
které je zakon8eno vynikajici budovou (p¥ikladem je pohled na Véclavské ndmdsti smérem
od Mustku k museu a naopak). Sem je vloZena S4st pojednévajici o kruZnici a jejim zobra-
zeni, kterd snad pro uceleni (jde o uréeni perspektivy krufnice) méla byt pfed reliefem,
a to se zminkou o reliefu kruZnice po vykladu Gtvard, jejich¥ relief je ib&#ny. V dalsim
pouitf je zminka o t.zv. afinnfm reliefu (s kratkym vykladem o afinnim zobrazeni dvou
prostorti), jeho¥ se u¥ivé p¥i reliefech jako podkladech pro medaile a mince nebo pro
kameje a intalie. Poutavy je vyklad principu guillochage, kterd mé dileZitost pii vyrobd

285



bankovek. Vyklad je doplndn pozndmkou o pouZiti svitla (rastru) ke zhotovovéni plastik
a reliefi 0sob a k dokumsntaci podkozeni plastik a vad v Zelezobetonovych konstrukeich;
pfitom nemé vliv pfipadné znedist&ni na vysledek, ktery zachycuje pouze tvar. Zdvérem
je poznémka o vysokém a nizkém reliefu a jejich pouZiti pfi vyzdobéch.

Knf’ka je pidna zosla srozumitelnd kafdému, kdo znéd nejnutnjsi zéklady stereo-
motrie (znalost rovnob&¥nssti a kolmosti utvar, jejich incidence a protindnf). Je do-
plndna pdknymi a nadzornymi obrizky v textu; popis na obrazeich je dobfe &itelny a ne-
piepliiuje nikdy obrazee. Tyto obrizky jsou v&tSinou kresleny v perspektivd, coZ pod-
statnd zvysuje jejich ndzornost.

Proto¥a zaroveti vysla v nakladatelstvi CAV druh4 kni¥ka F. Kadet4vka: Uvod do
d&jin rysovani a zobrazovacich nauk, kterd je obdobou ke kni¥ce Greometrie
& umdni, lisf se viak od ni zcela novym pojetim a zpracovanim, bylo by jistd zasluZaym
Sinem, kdyby F. Kadefdvek v duchu obou novych kni%ek zpracovalilinedrni perspek-
tivu.

V knffce je ndkolik tiskovych chyb, kterd si Stenat pfi pozorném $teni miZe snadno
sém opravit. Nedopat¥enim, které rusf smysl, je véta na str. 36 ¥4dek 3. a 2. zdola, kterd
by podle obr. 35 m¥la znit asi takto: Rovina (ap) protiné rovinu » v p¥imece N, H' arovina
%> jdouct bodem A rovnob&%nd s rovinou v, protiné piimku p v bodd 0.

Karel Drdbek, Pra.ha;

Pozndmka ke kni¥fce: Dr K. Hrusa: Deset kapitol z diferencidlniho a integrilniho
pottu. Piirodov8decké nakladatelstvi, Praha, 1952.

V polovind dubna minulého roku piedloZil jsem $asopisu ,,Matematika ve ¥kole‘
8lanek tého% nadpisu, kde pisi:

,»Recensi této jinak zdarilé knttky podal v tomto Easopise (,,Matematika ve Skole*),
3. r0é., &. 3 (zadni obdlka) dr K. Havlilek. Pro uplnost piipojuji k této recensi po-
2ndmbku, tykajict se nedopatient, je% se stalo autorovi knihy pr dikazu véty 22 na
str. 62. Jde o ditkaz stejnosmérné spojitosts funkce, spojité v uzavfeném intervalu
{a, b).*

Déle jsem ve svém §lénku upozornil na nespravny autoriuv tsudek, ktery se v dikaze
této vty vyskytuje. Radakce Sasopisu ,,Matematika ve $kole** mi vSak tento 8lanek
vratila s odavodndnim, %e jde o nepatrnou autorovu chybu, kters se d4 snadno opravit.
Chtdl bych zde proto ukazat, %e nejde o ndjakou maligkost, nybrz o zdvainy omyl.

Autor dokazuje vdtu v této formulaci: Je-li funkce f spojitd v uzavfeném intervalu
{a, b), pak ke kaidému &islu & > 0 existuje takové &islo 6 > 0, %e pro kaidd dvé &isla
x,, T3 z {a, b), kterd vyhovuji nerovnosti |x, — z,| < 4, je |[f(z,) — f(%,)| < &. Ditkaz za-
§iné t&mito slovy: ,,Zvolme libovolné &islo s > 0. 1. Funkee f je v bod$ a spojit4 zprava.
To znamsné, £2 k Jislu & existuje takové (pravé) okolf J, bodu a, %e pro viecka z z J, je
[f(®) —f(a)| < §e. Jsou-lim,, 2, dva body z Ju, je |f(x;) — f(@,)| = |[f(%)) — f(a)] —
— [f(@s) — H(@)] < |f(@y) — f(@)] + |f(@3) — f(@)] < §e + }e = &. OznaSime-li di¥ku okoli
J, pismenem d,, je |z, — z,| < 6,. Tim je v&ta dokédzéna pro viecka z,, z, z jakéhosi in-
tervalu <a, a + 4,).

Predeviiim lze autorovi vytknout, %o v dikaze uivé na pf. vyroku ,,véta je dokézéna
pro viecka ®,, , z jakéhosi intervalu‘‘, co¥ nem4 #4dny urdity smysl. Dale (bod 2, str. 62)
pravi autor: ,,Podle bodu 1 v&ta plati pro viecka z,, x, z jakéhosi intervalu <a, ¢), kde
6 < ¢ = b. Predpoklédejme, ¥e ¢ < b a %e pro viecka 2, &, z {a, ¢), pro né% platf |z, — z,|<
< 8,, kde 8, je vhodné &slo, je [f(z,) — f(z,)] < &, kdeZto pro %4dné &islo z, > ¢ nebo
@4 > ¢ z {a, b) takovh v¥ta neplati.* To ziejm¥ zase nemé ¥4dny smysl. Autor, chigje
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pouZit neptimého ditkazu, se nepostavil na spravné stanovisko. Bylo by tfeba fici asi
toto: ,,Podle bodu 1 existuje pro jisty interval {a,c), kde a < ¢ =< b, k zvolenému &
kladné &islo 8, tak, %e plati |f(x,) — f(zs)| < & pro vlecka xj, x, z intervalu {a, ), pro nd¥
je |z, — x,| < 8,. Predpokladejme, %e ¢ < b a Ze neexistuje %ddné &islo c* v&t&f neZc
a nejvyse rovné b tak, aby k zvolenému & > 0 existovalo kladné ¢* takové, Ze by pro
viechna z,, z, z <a, c¢*), kterd by splilovala nerovnost |z, —x,| < J, platilo I/(xl) —
— f(=,) I < &

Pak ze spojitosti funkece f v koncovém bod¥ ¢ intervalu (g, ¢) usuzuje autor, %e pro
zvolené ¢ existuje takové okolf bodu ¢, t. j. interval (¢,, d), %e pro kaZdé dva jeho body
x,, x5 plati

[f(=y) — flz,)| < e

Z obou téchto vysledkt odvozuje autor, e ve sjednoceni obou intervald, t. j. v inter-
valu <a, d), plati |f(z,) — f(xy)| < & pro ka¥dé dva body =,, x,, které spliiuji nerovnost
|2y — 25| < &5, kde &, je mensi z &isel J,,d, = § —c;. Ctenat snadno zjist{ nesprévnost
tohoto zévéru. Tuto chybu, kterd neni zésadnfho rédzu — lze oviem snadno napravit;
nelze tim viak zachrénit cely dikaz. Takovym postupem lze zjistit jen tolik, %e interval
<a, ¢), pro n&j% pii daném & > 0 existuje § > 0 poZadované vlastnosti, lze (pokud jeec < b)
pondkud zvétsit na jisty interval {a, ¢*) (kde ¢* > c¢), pro n&jZ pfi témie ¢ existuje opdt
jisté 6* > 0 o podobnych vlastnostech. Nenf oviem vidét, ,,kam az‘° miZeme interval
<a, ¢) takto ,,prodluZovat‘‘; aby se dal dukaz takto provést, bylo by tieba ukéizat, Ze po
kone$ném podtu kroku ,,se dostaneme® a% do koncového bodu daného intervalu. To
zaruuje v&ta Borelova, jiZ se autor asi chtél uvedenym dikazem. vyhnout.

Podobna situace je v autorovd dikaze véty 20 o omezenosti funkee spojité v uzavieném
intervalu. Ani jeji diukaz nenf sprévny.

Z uvedeného rozboru vysvité, %e jde vskutku o zéva¥né chyby, které nelze odstranit
na p¥. tim, %e n8ktersé &islo J, které se v dikaze vyskytuje, nahradime néjakym mensim
Sislem. Domnivam se, ¥e je sprdvné na podobné omyly upozornit, protoZe jde o udebnici,
kteréd se dostala do rukou Siroké Stenéiské obce, o udebnici, podle ni% se jist& mnozi
Stenati udi zdkladum vyssi matematiky. Podotykdm to zv1é¥t¥ proto, %e se v pfedmluvs

na str. b Stenaf ubezpeduje, %e ,;diraz je kladen zejména na logickou strénku postupu,
ktery je vidy volen tak, aby dikazy byly sprévné a uplné‘ a déle, Ze ,,veskers tvrzeni
v kni¥ce obsa¥end jsou provézena pFesnymi diikazy*.
Josef Skrdéek, Brno.

Pozndmka redakce: 1. Podle sddleni dr K. Hrusi budou uvedens nedopatieni
v druhém vydéni knihy opravena.

2. Zkufeny matematik vidi na prvni pohled, fe Hrufovy dukazy v&t o omezenosti
a stejnom¥rné spojitosti funkce, spojité v uzavieném intervalu, nejsou v pofédku, protoZe
ge v nich nikde nevyuZivé struktury mnoZiny reélnych &isel. Tim je min&no asi toto:
Kdybychom na p¥. slovem ,,8islo‘‘ rozumsli ,,racionélni &fslo‘‘, kdybychom slovy ,,inter-
val <0, 1>* rozumdli mno#inu viech raciondlnich &isel x, pro né% platf 0 <z <1, kdy-
bychom slovy ,,funkee v intervalu <0, 1>* rozumsli ptedpis, ktery kaZdému raciondlnimu
Sislu z intervalu <0, 1> ptifazuje n¥jaké raciondln{ &islo, a kdybychom tuto termmologu
zavedli i v jingch obdobnych ptipadech, snadno bychom zjistili, fe i p¥i této termino-
logii by m&ly smysl zékladni pojmy z diferencidlntho potu (na pifklad bychom mohli
mluvit o spojitych funkeich) a %e by zistaly sprévné i n&které véty. Na pt. by déle
platila v¥ta, %e soudet nebo soudin dvou spojitych funkei je opst spojité funkee. Aviak
vty o omezenosti a stejnom3rné spojitosti funkee, spojité v uzavieném intervalu, by
ji¥ neplatily, jak ukazuje ptiklad funkece f, definované na mnoting viech raciondldich
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disel intervalu <0, 2) pfedpisem f(z) = . V na¥f shora uvedené terminologii je

z2—2
funkoe f spojité v intervalu'<0, 2); neni tam vSak omezenéd a nemie tedy byt ani
stejnom¥rnd spojité.

Je tedy vidpt, %o v ditkaze v8ty o stejnom&rné spojitosti musfme n&jak u¥ft toho, Ze
pracujeme s radlnymi $isly — a zatim viecko, co ¥ka autor, by se dalo stejnd Hei, i kdyby-
chom m¥li jen ¥isla racionélni. Strukturu mnoZiny reédlnych &isel charakterisuje autor
na str. 12 v8tou o supremu; bez jejtho poutiti nemi¥e tedy dokézat v8tu o stejnom&rné
spojitosti. O itud je také vidst, jaky vyznam a dosah mé véta o supremu, & je té% patrné,
¥e definice redlnych &sel pomoci Fezii (nebo kterékoli jind jejich definice) neni pouze
matematikou hrou, nybr¥ prosttedkem, pomoci n8ho# lze dokézat na p¥. v8tu o supremu
(nebo njakou jinou vdtu s ni ,,ekvivalentni‘‘), bez niZse déle neobejdeme. Tim je snad
také osvitlena role, jakou hrajf v analyse redlns isla (ve srovnéni na pf. s &isly racio-
nélnimi); v autorovd podén{ nenf vyznam této role nijak patrny.

Wijdenes: P. Noordhoff’s wiskundige tafels in 5 decimalen. P. Noordhoff, Groningen
1953, VIII + 269 str., 8,75 florins.

Tabulky jsou urfeny pro potfeby studentii na vysokych ¥koléch, do laborato¥f, pri-
myslu a pod. Obasahuji dekadické logaritmy (1—12009), logaritmy’ goniometrickych
funkef a tabulky goniometrickych funkef s thlem v sexagesimélnim dé&lenf a v radid-
nech. V poslednf 4sti je n¥kolik krat¥ich tabulek pfirozenych logaritmii, déle n8kterych
exponenciélnich funkei, prvosisel & odmocnin. V zév¥re¥né 8ésti knihy jsou jest¥ kratké
tabulky faktorialni funkce, exponenciélnfho integralu, integrélsinu & integrélcosinu,
tabulky integrélu Laplaceovy funkce chyb a Besselovych funkef.

Tabulky jsou velmi p§knd vybaveny. Pro usnadngni orientace je kazdy oddil ti¥tén na
papite rozdilné barvy. Tisk je vzorny, s vykladem v Sésti jazycich: v holandském, indo-
neském, anglickém, francouzském, n¥meckém a Span8lském.

' Ivo Babuéka, Praha.

Matematické stroje. Sbornfk I, Nakladatelstvi GSAV 1953, str. 132, obr. 29, 39 Ké&s.

Sbornik mé dv¥ $4sti. Prvné z nich obsahuje v p&ti kapitoldch vysledky vyzkumnych
pracf z oboru numerickych podetnich method vhodnych k feSeni problémi &s. samogin-
nym po¥itaem (SAPO). Druhé st v kapitole Sesté a sedmé pak pojednévé o pouZiti
8. strojii na zpracovéni d&rnych ¥titkt p¥i numerickém feSenf matematickych uvah. .

Kapitola prvé uvéadi charakteristické vlastnosti modernfho samoginného poditade.
Porovnévé klasické methody numerického podtu s methodami vhodnymi pro samo&inny
poditas. Jsou vysvétleny zékladnf pojmy samoginného pod¥iténi, instrukce, adresa, ope-
race, slovo, vyvojové znaménko a pojem instrukdn{ sité.

V kapitole druhé jest vysvétlen z obecného hlediska zpiisob zobrazovéni informact
v ¥s. samoSinném po¥itadi. Pojednévé. se déle o kodech, umotiiujicich zobrazeni &isel
ve tvaru binarnim nebo dekadickém. V 4sti pojednévajici o instrukénich kodech jsou
vysvétleny instrukce a operadni kod.

Kapitola tfeti udivé postup pki ptpravs instrukdnich sftf, volbu numerické metho-
dy, névrh a podrobné vypracovéani sits.

Kapitola §tvrté popisuje sestaveni instrukdni sit8 pro vypoSet centrované optické
soustavy. - : :

Kapitola pété jest ukézkou Fe¥eni diferenciélntho problému na samodinném poditadi.
Jeat volen pitklad poradrn¥ jednoduchy, aby 1épe vynikla podstate v&ci. Methods jest



viak aplikovatelné i na kamplikované systémy diferencidlnich rovnic. Provédi se fefenf
oby¥ejné diferenciélnf{ rovnice methodou Runge-Kuttaovou. Tuto methodu moZno
povafovat za typicky vhodnou pro samodinny poéital pro jeji jednotny postup na roz-
dil na p#. od methody Adamsovy, kde prvé kroky se provédgjf odlinym zpusobem.

V prvych odstavcich kapitoly Zesté, spadajicich ji¥ do druhé &ésti sbornfku, jest
popsén d¥rny Stitek, symbolika k sestaveni pracovniho postupu a nejdast8jii operace
s d$rnymi Stitky a Sisly. Ve zbyvajicich odstaveich této kapitoly jsou stru¥nd popsény
stroje na zpracovani dérnych Stitki.

V kapitole sedmé jest popsén vypolet soufadnic profili turbokompresorovych
lopatek pro jejich vyrobu soufadnicovou frézou. Vypobet byl proveden na strojich na
zpracovéni dérnych Stitkd. V této kapitole jest podén rozbor uvedeného problému a na-
znadena interpolaéni methoda vhodné pro tuto tlohu. Jsou uvedeny opera¥ni tabulky,
udavajici ndvrh operadntho postupu. V poslednim odstavei této kapitoly jest proveden
odhad chyby interpoladni methody. §

Ivo Babuska, Praha.
(napséno podle résumé ve ,,Sbornfkuc).
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