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344 A.Schonflies, Theorie der algebraischen Formen.

Hiermit ist die oben ausgesprochene Behauptung dargethan.
Ich bemerke iibrigens, da® man auf Grund der vorstehenden Ent-
wickelungen auch den im Eingang dieser Note angegebenen Satz
selbst erweisen kann. Man iiberzeugt sich ndmlich leicht, daB
die (,},) Losungssysteme des sten Gleichungssystems in allen Fél-
len linear unabhingig sind, und daB weitere von einander li-
near unabhingige Lisungen nicht existiren konnen. Zu letzterem
Behuf kiénnte man iibrigens auch die von Herrn Hilbert fiir
jeden Modul angegebene characteristische Function g (R) benutzen.
Da némlich offenbar jede Form der Rten Ordnung nach dem Mo-
dul (z, ... ) der Null congruent ist, so ist y (B) = 0; ande-
rergeits kann der allgemeinen Gestalt von y(ZI2), deren Beschaffen-
heit sich auf Grund des allgemeinen Theorems III direct angeben
ldRt, nur durch diejenigen Coefficienten geniigt werden, welche
mit den im obigen Satz figurirenden Zahlen identisch sind. Dies
ist auch dann noch der Fall, wenn der Grad R der beziiglichen
Formen kleiner als # ist; in diesem Fall bricht zwar die Kette
der abgeleiteten Gleichungen vor dem nten Gleichungssystem ab,
die auf dasselbe beziiglichen Schliisse werden aber dadurch in kei-
ner Weise tangirt.

Bemerkung iiber die Auflésung quadratischer
Congruenzen.

Yon
Alberto Tonelli in Rom.

(Vorgelegt von Ernst Schering am 7. November.)
Auszug aus Briefen vom 18, April und 15. Juni 1891.

Das bekannte Verfahren zur allgemeinen Auflésung einer qua-
dratischen Congruenz fiir einen Modul, welcher eine von der Form
4%+ 1 verschiedene Primzahl ist, habe ich in der Weise verall-
gemeinert, daB es auch auf Primzahlen dieser letzteren Form
anwendbar wird.

Wenn die Congruenz

zz = ¢ (mod. p)
zur Aufldsung vorgegeben ist und noch ein beliebiger quadratischer
Nichtrest g (mod. p) bekannt ist, so besteht dies Verfahren im
Folgenden.
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Es sei p = «2'+ 1, worin « ungerade s =1 ist, dann wird
nach dem Eulerschen Satze

cazs-zs + 1’ 90‘2’_15——-1 (mod. D).

Wenn noch s=2 ist, folgt aus der ersteren dieser beiden
Congruenzen die neue

¢®2=+1 (mod. p).

Es sei nun ¢, = O wenn das obere (+)Zeichen, & = 1 wenn
das untere (—)Zeichen stattfindet, so daB immer

g&e 27 @2 =4 1 (mod. p)
wird. Wenn nun noch s =3 ist, so folgt hieraus
g2 a2 =41 (mod, p).
Gilt hier das obere (+)Zeichen, so setze ich & = 0, gilt das
unter (—)Zeichen, so setze ich & = 1, so daB immer
g8 gee2 a2 = 1] (mod. p)
wird. Auf diese Weise erhilt man die Congruenz
R CE L tL R + 827 @27 21 (mod. p)
so lange noch k <s ist; also fir ¥ = s — 1 wird
g¥2G a2+ ... +6a2)e=1 (mod. p)

und demnach

g“(30+51 24 ... +5:—a2'-2)cgﬂ

z==* 7 (mod. p)

gesetzt, gibt die Wurzeln der Congruenz

zz=c (mod. p).
Aus dieser Losung erhdlt man durch
Y k) ke 2
= ¢ g (mod 2"

eine allgemeine Auflésung der Congruenz
z,2,=¢ (mod. p),
wie man sich leicht mit Anwendung des verallgemeinerten Fer-
matschen Satzes und des Satzes iiberzeugt, daf wenn
a=b (mod. p) ist, auch ap™ =P (mod. p*)

wird.
925%



346 P. Drude und W. Nernst,

Diese Formeln fiir die Wurzeln sind nicht nur theoretisch
bemerkenswerth, sondern sie konnen auch in Fillen, wo andere
besondere Methoden ihren Dienst versagen, von praktischer Be-

deutung zur Berechnung der Wurzel der quadratischen Congru-
enzen sein.

Ueber die Fluorescenzwirkungen stehender
Lichtwellen.

Von
P. Drude und W. Nernst.

Es bietet ein erhebliches Interesse, die bekannten Untersu-
chungen Hrn. Wiener's!) iiber die photographische Wirksamkeit
stehender Lichtwellen auch auf andere Erscheinungen, durch welche
Lichtbewegung objektiv zur Darstellung gebracht werden kann,
auszudehnen, und fiir moglichst verschiedene Arten derselben fol-
gende beiden Fragen zu beantworten:

1) Giebt es bei stehenden Lichtwellen Maxima und Minima
der Wirkungsweise?

2) Fallen bei ein und derselben stehenden Lichtwelle die
Maxima der Wirkung fiir die verschiedenen, zur Untersuchung
gelangten Erscheinungsklassen zusammen ?

Wirkungen des Lichtes sind auf vielen, recht verschieden-
artigen Gebieten beobachtet; auBer der durch Belichtung hervor-
gebrachten Erwirmung, Fluorescenz, und der Erscheinung der
Hauchbilder, wie von Wiener erwdhnt ist, mdchten wir hier
noch die durch Belichtung hervorgerufene Entladung negativ
elektrisch geladener Korper, die Widerstandsdnderungen des Selen’s
oder Chlorsilbers ?), den Einflub des Lichtes auf elektrische Funken-
entladung %) und die photoelektrischen (Becquerel’schen?)) Strome
nennen.

Die Schwierigkeit der Untersuchung stehender Lichtwellen
beruht hauptséchlich in zwei Punkten: einmal muB der Kbrper,
durch dessen Verhalten die Wirkung der Béduche und Knoten der
stehenden Lichtwelle untersucht werden soll, diinn sein im Vergleich

1) 0. Wiener, Wied. Ann. 40, p. 203, 1890.

9) Sr. Arrhenius, Wiener Ber. 96, p. 831, 1887.

3) H. Hertz, Wied. Ann. 81, p. 983, 1887.

4) Ed. Becquerel, La lumitre, T. 2, p. 121, Paris 1868.
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